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SERENISSIMO PRINCIPI 
JOANNI GASTONI 
AB ETRURIA 

L I B £ L L I NUNCUPATIO. 

J Liber , Etrafct , qub te Spes Altera Regtit, 

Et Medicitm Stirpis GloriaGASTO vocat . 
Si*ve illum tnvenias Matura arcana moventem 

Completli <veteres mente y no*vofque fophos , 
Siue Syracufi , Vergxiix arte Magtjiri 

Contca regali ducere figna tnanu , 
Seu Divtna Sacrs <verfantem Dogmata Legt's 3 

Et Fidei faftos , ac monumenta Vatrum • 
Magni Animt Genium pro me 'venerare , meiqu* 

Obfequii per te Vignus habere jube. 
Hinc memora ^ut difcant qttadratolimite claudi 

Cyclus , & excejfus Setlio nomen hahens , 
Implicet innumeras quanrvis menfura figuras , 

Non definitis ftgnificanda notis, 
Idem Mquus Judex , Moecenas Optimus idem 

Leclo operi laudem , Vrafidtumque dabtt 
Ejus & Aufpiciis tibi mox fperare licebit y 

EtEama } & qutdquid mn tuus AuBorbabet. 

A lj tiis 
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Ibis ab inmidia faitem difcrimine pun/s , 

Nec , Tanto tlluflris Nomtne , •vilis eris , . 
Nam //ctf/ bac traBcs , ^»<« nulgo incognita risu y 

Contemptumue rttdi a flebe referre folent , _ 
Atque aliquis te Khetoricas quadrare Ftguras 

In primo frontis Itmine crediderit , 
Tanta fciendarum tenet ignorantia rerunt 

Quos apina, fatricf fafcere f&pe folent! 
Cum tamen a Magno te quis G ASTQNE probari 

Audiet , aut tantum promer<ui(fe legi , 
Nonnibil abie&o fub cortice ineffe putabit , 

Et fretium Tanti frineipis addet Amtr. 



eJc5M> ~J&%3> «Jcate 
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AD LECTOREM 

PRIFATIO. 

, X omnibus Conicis Se- 
clionibus curva aliqua^ 
circumfeptisfolam Para- 
bolen Magni Archime- 
disindultna adquadra- 
tos, feu re&ilineos fines 
reda&am accepjmus,id- 
que duplici via, quarum poftremam jure 
meritoque infcriberes Quadratftram ParaloU 
fer infinita 7Wtfpv/a,e6 fiquidem rem de- 
ducit Divinus illeGcometra,ut Parabola: 
fpatium Infinite^ Seriei Triangulorum in... 
quadrupla ratione decrefcentium acqualc_, 
demonftret , adeoque maximi infcripti epi- 
triturn renunciet. lifdem ego veftigiis in- 
fiftens analogiam hanc promovere, fe ad 
fe£iones alias esporrigere olim decreve- 
ram , HyperboU qtndem fer infimtas Paravo- 
lat^ Cireuli nerb fer infinitat Hyperbolas Qxa- 
iratttram brevi libello complexus, cuijam 
A ii) de- 
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defervientcs tabula: prima: figuras xre in» 
cifas habebam, omniaquepra:Ioparata 4 ac 
pane corrmiffa reliqueram . Cum ecce_» 
apud Amicum optimum Celeberrimi viti 
Nic . Mercatoris Logarithmotechniam of- 
fendo , meatrqtie de Hyperbola ad infini- 
tas parabolas rraducenda cogitarionem-^ 
quam mihi prim6 illuxifse credideram , 
jamqne apud amicos invulgaveram J & m 
qua praecipuum libelli illius nervum con- 
ftitueram , ab ii!o jam prEeoccupatam in- 
venio; Mea; itaque nativitatis morasin- 
cufans , de hbelli llhus editioneferedefpe- 
raverarm Amtcis nihilominus ahud fuaden- 
tibus , & methodi , qua harc demonlirave- 
ram , abolitionem penitus non ferentibus, 
cedendum duxi, a&um tamen agere ne_* 
viderer , Quod tum mihi palmanum fue- 
rat , & ptincipem hbelli loctim obtinebat, 
velut minus prarcioDu-n habere, & ram- 
quam vulgatum e lua fede in calcem hbri 
detrudere coac"tus fui f quam non ferva- 
ti incifarum jam figurarum ordinis caufam 
habes) & pre.terquam quod praroccupata; 
jam HyperbolicxQuadratuisper infinitas 
Para- 
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Parabolas, loco aliam mihi propriam, & 
in Hugeruanis prarindicatam fubftitui ope 
fimplicis TraQqri; facillime exequendam, 
quam mihi adhuc integram manere arbi- 
tror, nova rurfus acct(fione utramquc-. 
Circuli, & Hyperbola: Quadraturam cu- 
mulavi^illam etiamad infimtasparabolas, 
Jianc pariter ad infinitas hyperbolas tra- 
ducens-, utjam utroque modo utraque fe- 
ftio dimenfionem qualemcunque fubhet, 
largiori etiam deinceps manu in digreifio- 
nes profufus , brevemque de Curvarum_i 
longitudinibus dimetiendis Appendicem 
adiiciens,utintam variarerum fegete cer- 
tior eiTe pofiem ,aliquid faltem antea non 
animadverfum a me proponi; quamquam 
poit tot hujus a;vi acutiilimos Geometras, 
in argumento prefertim tandiu,et pertot 
rnethodos exculto,difficilIimum fit nonin 
eafdem penitus cogitationes incidere prae- 
cefibribus noftris communes , nec ullius 
tritas veftigiis femitas recalcare . Monuit 
olim Phylofophus i. Metbeor. tex. 8. Nom 
Jtmel , nec bis , aeque rarb eajdem opinioues re-, 
*vertt fatlas in bominibus , fed infimties . De->, 
u .' A. 1T iiruim ' v 
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lirium hoc ad fuam de mundi xternitare 
f ntenttam facileconfequens, dempta illa 
infinitatis exaggeratione , Oraculum etit, 
cujus veritatem & ln dies expeiimut, & 
fera poderitas cumulatifsimis exemplisa-p- 
tius confirmabit, quandoquidem tot Vete- 
rum Phyiofophorum fententias hac a:tate 
denuo in lucem affertas vidcmus,&pro 
novis propofitas, quarum nonrudia dum- 
taxat fpecimina , fed exprelTa lilieamentaj 
inter antiqua dogmata i Plutarcho ,Sene- 
ca, Ariitotele, alilfque relata frequenter 
occurrunt, atque integra , ut fubfpicor, 
fyftemata ferehaberemus, mfi illorum phy- 
lofophica commentatia nobis Antiquitas in- 
vidiffk; Licet autem nullum non move- 
ant Iapidem Critici, ut Plagiarii notamj 
ptoptetea in eiufmodi Neophylofophos 
transferant, quafi mventionis gloriam af- 
fe&averint, non video tamen quid obiit , 
quominus & ahfque previa Veterum idem 
fentientium notitia , vel animadverfionej 
in eas cogitationes Viri ClariOimi per fej| 
venire potuerint , nec facile adducar, ut 
ctedam , quj omnmm oculis proftant , nec 
■ ullo 
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ullo ipforum artificio aboleri poterant, 
inanis, &pancorum hominum refpectuad 
non ita multos dies viflurae Gloriolae fpe, 
data opera Prudentes Viros diflGmulare_. 
ftuduifle. Utcunque tamen ea res fit,quae 
me nullatenus tangit j Certum eft , Res Phy- 
lofophicas diverfis hominum fententiisob- 
noxias efle ,atque ut eft hominum varium 
ingenium , diverfas plerumque deiifdem-» 
Naturz eftectibus opiniones variorum men- 
tibus mnafci , eorumque geniis arridere, 
quar^ & difficilioiem efle in his confenfum, 
nifi alius ab aiio acceperit , & formam, 
quam imitaretur, attenderit, unde illud 
vulgatiflimu : Facilittr, quamimer pbylofopbof y 
inttr horologia co/rvemet . At in Gcometncis 
non facile id mod6., fed prorfus necefla- 
rium eft, & fi integra' Mathematicorum_» 
diverfiffimis terrarum locis agentium my- 
riadi [nec enim fimul id hominum genm 
habitare folet, fed hac illac fpargi) idera 
Problema folvendum propofueris .eadera 
erit qu6 ad rem ipfam oronium folutio, 
nec fieri potent, quin multi in methodoj 
& via fqlutionis ulti6 conveniant. Innu- 
mera 
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mera-fijnt-, quej rerum Geometriearum eotl* 
temptatjQni incutnbens per me ipfum in- 
venetam, atque inter Adverfaria. mea re- 
tuleram , quac poftmodum a Clanffimis 
Mathematjcis dudum animadverfa , &pu- 
blicd jam confignata fmlfe deprehendi, at- 
que hjc aut prorfus fuppreffi j aut fiqua^ 
occafione in iucem afserui, non duTimu- 
lavilpnmorum Au6torum Nomina,hs In. 
ventionis Gloriam defercns , quos par erat 
fua forte gaudere, nec impolterum diffi- 
mulabo fitale quid ante mearum fpecula- 
tionum editionem animadvertere conti- 
gerit i. Qin auteni me, .& mea norunt, non 
ade^'curtam mihi fuppetere fciunt rerum 
ejuJjmocfi fupelle&ilem , ut exaiieno cenfu 
qdidpiam corradexfi indigeam ; Otium , & 
facultates. defUntlid^propria cdenda, tan- 
tum afewlr, utab esterorum labo ribus mi- 
hi vindicatisgldrtara expedem . Eruptaliat 
fortalTe^.tun ioihoc/tum in eduisfante* 
hac opufculis noftris , vel in poltmoduttL* 
edenoM, qtiac vel alii Georoetrla; praeindi- 
caverint veL plenius-forte illuitraverint, 
neque inJnseg.o:paImam ulli.aut.ptgripe-. 
Miflt re, 
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re, aut contendere aufim; quidquid adfe 
pertinere quis putat , ultro refumat , mihi 
quam qu/s yoluent partem relinquat ( maxi- 
mo mihi, hongri erit vel cum Clariffimis 
Viris confenfitfe, & quas ipfi fpeculationes 
e fecretioribus Analyticas thefauris crue- 
rint, e communibus propemodum, atquc 
in orrnium ulum patetitibus Geometria: 
promptujriis., mihi denVafle, rerumqueL. 
abftrusiifimaiu facilbmas demonftrationes 
ad oromum captum & guftum accomo- 
dafle.;. > . 

Ad omnium captum , inquam , ad om- 
nium guitum i nec me tamen latet,noftra 
a paucis legi , a plerifque autem vel nimix 
obfcuritatis infimulari , quod potiori jure 
in huius libelli confpectu exclamabunt,fi 
vel analytica figna , yel feries illse infinite- 
in oculos incurrent, quibus has paginas 
non raro implere cocgit Argumenti , quod 
hic tra&amus , natura . Sed fpeftra funt 
harc trepidantium timore ubi nullus eftti- 
mor . Quid faciliuseft , quam per fignum +- 
additionem quantitati? feciuentis intellige- 
re, per ifignum - fubtraaionern , per no- 
:mj tam 
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tam =i iqualitatem , per interpun&ionem 
analogifnum , per conjun&ionem littera-t 
rum ipfarum multiplicationetn, per fepa- 
rationem ver6, aut interpofitionem Hneole^ 
dwifionem? Htjc vel vulgaribus Algebri- 
itis fatis funt familiaria . At differenttalis 
ctiam calcuii cara&enfricam dx , iy^ ejuf- 
demque differentiandi , & fummandimo- 
dum quandoque inferuij ita eft ; utinam in 
prsecedentibus etiam opufculis meis infe- 
rere potuifTem .' at tum ejusmethodi arca- 
na mihi erant impervia , nunc ejus ufu, 
fruftuqueperfpecto , quidni inter alias mi- 
hi familiares methodos & huic locum fa- 
cerem ? Deinde apertilfima eii notarumj 
ejufmodi figmficatio, cum nihil nifi ipfius 
x vel^ ditferentiam infinite parvam figni- 
ficent , calculi au:em leges ipfas, fi atten- 
te introfpexeris , atque hunc trac"tatum.J 
evolveris, data opportumrate expofitas fa- 
cV.e invenies, nifi a Clarifs. Hofpitalio iri 
traitatu de infimreexiguisillas pleniusex- 
plicante tepetere volueris . Cteterum pau- 
ca occurrent, que alia, quam plane- Geo- 
metrij Elementoram , & nonnulia Coni- 
corum 



Digitized by Googft 



corum cognitione indigeant, fiquar ver& 
obfcuriora manferint , bsec ip(a per faltus 
tranfmiffa fequentium le£ionem, & intel- 
hgentiam nori morabuntur . Frequentes, 
quibus indulgeo, dtgrelfiones pnma vice 
omittas omnino licebit,ut propofifionurn 
ad Qnadraturas dire&e pertinentium filum 
non abrumpas, fecunda autem vice & hi- 
fce intelligendis operam non inutilem col- 
locabis, cum res fcitu digniflimas ) & Qeor 
metriae non folum , verum etiam Phylo- 
fophias promovendar aptiffimas cotfti- 
neant, ut aliquando fortafse apertiusde- 
monitrabo , nifi Lectores mei perfefe me- 
thodum animadvertermt . Quod auterrL? 
ubique paffjm pracedentia opufcula mea- 
fuppofueritn , & doctrinaium in iilis expo- 
fitarum veftigiis, inftiterim, id mihinulJpfc 
m arbitror,vitio verti poterit, jure fiqui- 
dem Au6tori cuilibet permifso ufusfum , 
quoet infequentibus opufculis uti pergam, 
ad hunc etiaro IibeUum teftoxes meosde- 
inceps amandaturus. ! ^ . > llt \ VJ u\. . 

Jam nunc antsquam. manutn e tabula* 
retraham^ iUMd accurateio jpfo apufcuU 
j-. '. limi- 



Digilized by Google 



*4 

limine animadverrendum efse decerno} 
quas hic propofui, & dcmonfiravi,Circuti 
& Hyperbolae Qyadraturas , non veluti 
pre-cifum illum, & abfolutum , definitum- 
que horum fpatiorum Tetragonifroum me 
divendere, qualem tanto ha&enus ftudio 
incafTum Geometre_ quef]veriinr,quemve_. 
irrito, & tidendo conatu Cufani,Bovilli, 
Ororttii, Scaligeri , Porta: , ceteiique id 
genus Scriptores[_Mathematici vocabulo 
Scientiae ipfius honor hte abftinerenos ju- 
bet ) in fe fufceperunt,nec illo praefertim 
■feculo espeflandus fuerat , cum Geome- 
trif tot prefidia deeflent , quot poftmo- 
dum ll furnmis viris ad hujus fcientix am- 
phficationem excogitata funt, quibus ad- 
4iuc, & fi maxime abftrufa: veritates Ante- 
<efsor*Uas noftris inacefse- in aperto jam_» 
■p&fita: fuerint, cQmpIura tamen addenda. 
Jtiper&mt , ad hoc ut Quadraturarum ne*. 
.gotium numeris omnibus abfolutum fpc- 
rare poiTimus . Id autem difcriminis inte- 
ieft inter has , & Parabol» Quadraturam 
«ii 'ArtbimeJe per infimta tnangula , ut 
fub imtium monebamus j es^iibitam , quod 
'ittiii licet 
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iicet tum noftf? , tum Hla ATehinleito per 
inftnita feriem quadfabiiium fpatteFujm-j 
procedant, Illatamen, quum terrrifnis con- 
tinue prbportionalibus conftaret yin unam 
fummameommodey&expedite tedigi po- 
tuit, quaE pfttcifam I*arabole -Qu^dratu- 
ram definiret, noftras tfer& non itcm , fed 
valores tantufnmodfc quanrumvis accura- 
tos, feu in quefrtam Hyperbolae, & Cir- 
culi Quantitatem ita convergentes , utdif- 
ferentia infra quamlibet datam continue 
extenuctur, pr^here ppfsurtf , (ua quidem 
facilitate, & generalitate commodos, iru 
fua fpecie perfectos, pulcherrimamque ho- 
rum fpatiorum proprietatem apenentes, 
atque eo nomine minime contefnnendos , 
ulteriori"samen circa ejufmodi fpatiorum 
dimenfionem inquifitioni aditum non prx- 
cludenflS, cui ut aneurnbant Geometrx, 
novis fcilicet adhuc incdmpertis methodis 
Figurarum quadrarjir^sjperficiendo , etiam 
atque etiamhortamur,cum isdemum pra:- 
cipuusGeometriac fcopus, hscmetafit.In- 
terea , dum non meliora fert iEtas,Ha:c 
damus, p.**, «tiam Ji ahejfet wtiUtas^ frof- 
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ter tpfas demonflrationes digna funt , nt reci- 
pantur y multa entm alia in matbemOr 
ticis difcipliais ob hoc ipfum^ & non 
ob aliauod aliud recifere con- 
facwnuS) ut mquit Apol- 
lonius Pergaeus epift. , 
.- ad Attalum libro4. 
Conicorum prac- 
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PARS PRIOR 

DE GIRGULO 

* *s* ♦ 

PROPOSITIO l 

; •**.«. 

ST r«^o magmtndinum A B , £ C conttnue- 
tur itt infimtum admtnorcs terminosC £>, 
D E y E F &c, fitque magnitudo A l tertta^, 
profortionalis poft dtfferentiam prtma AB h 
fecunda BC t fijr ipfam frimum magnitudi- 
tiem A B t t 

Dico tpfam A I aqttari aggregato omniumjt- 
txui infimtorum terminorum AB^BC^DE &c. 

POft Archimedem in poftrema Parabo- 
lae quadratura id fpecialiter de ratio- 
ne quadrupla oftendentem , Primus, quod 
fciam , id generaliter notavit, ac demon- 
ilravit Torricellms de dimenf. Parab. lemm. 
17. mos Cavallerius ia fchol. ejufd. Umm. 
Hinc GregtiriusaSanfto Vincentio,. Gua- 
ZU-..1 B rinus 
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iinuSjDe Chales, aliique rariis%iethodis 
id compcobantes, quod & nos alias fe-ci- 
imis in Hugemanis cap. to. s. 3. ut fuper- 
fiutvn videri poffit hic quidquam'addere, 
nifi gratam nonnullis futuram fperarerrLj 
novam hanc phyficam rationem idipfum 
confirmandi , quam ob methodi varietatem 
adjungere non gravabor. 

Ex A, & B eodem temporis momento 
versus I moveantur duo mobilia K, L, 
illud quidem velocitate A.B , hoc ver6 ve- 
locitate BC; itaque , ob fpatia velocita- 
tibus proportionalia, ubi K perveneritad 
B , utique L reperietur in C, eritque mo- 
bilium diftantia , non jam AB, fed BC 
fecundus terminus progreffioms ; fimiliter 
ubi K progrefsum fuerit ad C,L perve- 
nerit ad D, ubi illud ad D, hoc ad E, 
atque ita deinceps, ita ut femper aliquis 
ex terminis propofitae progreffionis inter- 
cipiatur inter utrumque mobile,quoufque 
decrefcente infra quamhbet tnagnitudine , 
fimul cum ipfis terminis,mobihumdiftan- 
tia , in fine tandem progreffionis utriufque 
mobilis centrum concurrat. Sit punttum 
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talis cctncurfusI;ergo mawnitudo A I erit 
aggregatum omnium magnitu iinu n AB, 
B C, C D&c. & quia eodem tempore mo- 
bile K velocitate A B percurrit fli,& mo- 
bile L velocitate B C percurrit Bl , eric 
A I ad IB", ut AB ad BC, & per con- 
verfionem rationis,ut Al fumma omnium 
terminorum ad primum terminum A B, ita 
ipfe primus ternvnus A B ad fui exceifan 
fupra fecundum BCi Quare fi ratio rai* 
gnitudinum &c. Quod &c. 

SCHOLION. 

EX qu6 inter utrumque .'nobile ant"_, 
concurfum intercipiatur femper ali- 
quis ex terminis difta; progrefftonis, qui 
multirudine infiniti fuot , deducebat olim 
Zeno corjtra Ariftotelem, qu6d fi quashbet 
continua quantitas in partes minores, ac 
minores jux"a quamlibet proportionem! in 
infinitum fectilis efset, numquam Aquila-. 
Teftudinem, unico licet palmo praeeun- 
tem , afsequi pofset : has philofophicas 
tricas foelici faltu prxtergreditur Geome- 
Bij tria 
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tria,im5 ex hocZenonis paralogifmo Theo 
rematis hujus longe jucundiffimi demon- 
ftrationem derivavit, qua & Philofophos 
docere queat ipfummet temporis . & loci 
punftum , in quo Aquila ad Teftudinem, 
perveniet, fi nempe fiat, ut differentia_. 
velocitatum Aquila;, & Teftudinis ad ma- 
jorem Aquila: velocitatem , ita primum_i 
utriufque intervallum A B ad fpstium A I, 
& ita tempus , quo Aquila conficiet pri- 
mum intervallum A B ad aliud tempus , 
quo Aquila pcrcurrec totam A I , & fic Te- 
ftudinem alTequetur; Zenonis enim ratio- 
cinio non conficitur, qu6d abfolutenum- 
quam Aquila ad Teftudinem fit perven- 
turai fed qu6d id contingere nequeat in- 
fra temporis , ac loci fpatium nuper de- 
terminatumi Qyod enim infiniti fint ter- 
mini , quid refert? infinite^ etiam temporis 
particular , non quidem arquales , fed pe- 
rinde minores, ac minores in infinitum iis 
percurrendis infumentur, ex quibus tam_» 
non eft timenda infiniti temporis aggre- 
gatio , quam ab ipfisrnet infinitis termiriis 
peiuurendis non eft infinita fpatii longi- 
tudo 
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tudo fperanda^, Vidc difta a ' nobis_ irL. 
Hugenianis cap. 4. a num. 7, 

Propositio n. 

A if aftfei» pwW magnitudine A iue ivfi- 
JT\ nits. ptogrejjtones terminorum contnre. 
proporiionalium tnctpant , prior A, B s C , Z), 

£ &v. poprior A y M, Af, P drv. 

i>/ro , aggregatttm ex terminis omnibus prio~ 
ris ad aggregatum ex omnibus terminis pqfte~ 
rioris progrejftonts ejfe^ut rectproce prima dif- 
_ferentia pofterioris ad primam dijferentwm* 
prtoris feriei. 

• *i ci»%Eh.?h &c - 

"C St cnim wrfref. i. ftries A,B, C, D &c. 
~ ad primam magnitudinem A, ut ipfa 
magmtudo A ad differen.tiarn duarum A, 
Bj ipfa quoque magnitudp A eftadferiera. 
omnimn. A,M,N,P &q. per eandem pro- 
B iij pofi- 
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poiitionem , & convertendo, ut differen- 
tiaduarum A , M ad magr.itudinem A ; igi- 
tur ex ,zquo perturbate, tota feries ma~ 
gniiudinum A,B,C,D&c.ad feriemA, 
M } N , P,&c. eft, ut differentia duarum_> 
A,M,ad differentiam duarum A,B. Qyod 
erat &c. 

n 

C O R O L A R I U M. 

f \ Mnes itaqueferies fra&ionum ab uni- 
tate deinceps proportionaiium funt 
feciprocfe , ut earumdem primse differen- 
tie- , nempe fcries fuprafcnpta A,B&c.ad 
feriem A, M &c. eft , ut duo tnentes ad 
femifsem, fivead duos quadrantes , nempe 
ut 4 ad j; & reipfa pnma xquatur 2, fe- 
cunda xquatur t cum femifle, per tradita 
ctip. a,.Hugenianorumntmi. 8. et fic in reliquis, 

PRO P O S I T I O III. 

; "' \ " '. ;' ' ' vi.i 

ESto femictrculus I F K circa aiametrurtL. 
IK } cujus ab ahero extremn in altertus 
extremi tangentem KG (fro mnc dtametro 
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majorem) inclinata IG feeet periphenam tfi H, 
»8^e ordivetur jinus HLjfiatque , »f qvadra- 
tum GK ad quadratum K l , *'« diawe- 
ter ad TN hfc ai i N ^eadem ratione aA 
tnfinitos terminos z N, j /V, 4 N&c. prorogata. 

Dico , fummam ex omnihus horum termino- 
rum differentiit aherne fumptisT 1, 23 ,4? E^- 
squalem effe finui wcrfo I L intersepti arcus I H. 

QUoniam proporcionaHum differentias 
omnes continue fumpte. Y 1 , 12 , 23 , 
34&C. funtin eadem ratione proportio- 
nales , eaedemque i nterpolatim accepte/. Y 1 , 
%l , 45 &c.iterum continue proportionales 
in duplicata priorum ratinne, habebimus 
duplicem feriem proportionalium ab eo- 
dem primo termino Y 1 inapientium_i , 
quare per propof. prsced. aggregatumexom- 
nibus terminis prioris feriei Y 1 ,12 ,■ 23, 
34 &c. C nempp ipfa Y N his omnibusjequa- 
lis) ad aggiegatum ex terrninis omnibus 
porterioris ferieri Y t , 23 , 45 &c. erit, ut 
differentia duarum Y 1 , 23 ad differentiarri 
duarum Yi,u,e(! autem differentia dua- 
rum Y 1 , 23 sequahs duabus fimul diffe- 
B iv , ren- 
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rentiis Yi ab n,& 12 i 13, igitur ufe 
aggregatumex duabus differentiis duorutrt 
continue proximorum terminorumadma>t 
jorem ejufmodi difFerentiarum., five, otx 
analogiam terminorum. propomonaliura 
cum fuis differentiis, ut aggregapum ex 
duobus terminis continue acceptis ad ma-. 
jorero ipforum , nempe ex canftrH&kine-* 
ut duo fimul quadrata GK , vel ut uni- 
cum quadratum G I ad quadrafu G K, hoq 
ert ut Jfi ad G H, propter angulum 1HR 
in femicirculo re#um,ita Y N ad didtS fe-i 
riem; eftquediameter 1 K ad eamde Y N ex 
hypothefi , urquadratum G KadK I , icjeft 
ut GH ad Hli igitur ex xquo perturbate 
crit diameter I K ad pofterior.em. feiieraj 
differentiarum alterne fumptarum Y 1, 23 , 
4t &e. ut I G ad H I , nernpe ur eadem I K 
ad ILj.xquaHs ell crgo ejufmodi feiies fi* 
nui verfo.IL. Qj*od&c, 

' d: ; mo FROPOSITrO IV.; 

Iltfm-pojttis oriwt*r G D Hzmtro IK 
prelivla , aqaaits aiitem iffi 1 L , atqttc^ 
hoc Jcwperfiat 3 qnoujque per pnitta D , d fic 
itpveu- 
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isM*fa.ip quahbet gd ordinata dd tmgentem 
K G , 'trnnfent tuwa D.dS QJ: 
■ Dica yffeiinm DdSQjKG adpartes G in- 
fimtt \extenfum dupltm effe quadrantis I1&.B 
md/o IKaefeitiptt, & fatgulas porttones Q D d g 
duplas feBarir. carreffandentit Mltn iifdem fe- 
tantibus » cetttra ad puntla G , g dedu&ii itt- 
terceftiii s.s.uj ol''. 

^Gncipiantnr eriim duae fecantos IG , 
VH lttfifiQti innrute^araxim^, utl Sj eJnaB 
ordina** GD,5;rf,,jqiJomQdq fpatnlnnLj 
GD^ pto reaangulo.es G D ingG. b*i 
beri poterit , nec arculus per bas fecantes 
e femicirculo intetcfp&is Hh a fe&a ejus 
tangente , vel fubtenfa fenftbiliter diffe- 
reti cura vei6 re&anguU G l H,grJ & eic!em 
quadrawj^diametri I K f t !ade6que & intet 
fe fint asqualia , erit .G I ad l£, ut JtA ad, 
I H, & triangula GI^ , M H, communem,, 
angulum I habentia , fimilia erun£yUnde> 
Gg ad Rh erit, ut GI ad IA, vel ad mi- 
nime comparabiiiter differentem IH,ideife 
ut K I ad I L, vcj Mlad GD per cQJlfrva 
dtionem } eft autem H b arqualis arcui M m y 
cum 
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eum {inf differentix arCuuhi *quaHum_» 
MK,HKi»K,iS, igitnreftG^adMm, 
ut MUdGD,&teaanguIumDG£.,ideft 
fpatiolum D^G, xquabitur re-tangulo, 
I M m, feu duplo fedtoris I M m ; quod eunj 
ubique , & femper eveniat } manifeftum eft. 
quodvig. fpatium per duas ad tangentem-» 
JcG ordinatas ab hac curva refe-tum eife 
duplum fectoris circuli correfpondentis, 
necnon totum fpatiumD d S Q_I K G ad 
parres G infiniti, protenfum duplum qua- 
drantis I Bk, feu quadruplum femicitculi 
IHJc. Quod erat &c , t e:~ V 

COROLLA&IUM I. . 

Blfariam fedto angulo Blk per iine_m 
■ I V pariter jbjfic-ntem arcum , & fe- 
ctorem in T, ordlneturVS: manifeftum 
«ft , tofumfpaniim infinitelongu D^S VG 
aequale fore quadranti Blk, utpore du- 
plum- fectoris B I T ,quemadmo--lri & por- 
tio V S QJ H eidem quadranti atqualis erir r 
ut pote dupla ipfms TIKv ,.! I 1 7. ,1 
iti.T ! .iip .IV, . il« ; 

CO- 
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r; COROLLARIUM II. '' 

r~\R4inata ad axent I k refla DP, erit 
w ftgmentum DSQ.IP quadruplumj 
ftgmenti-K4H,quia cum (lt Gkadkl 
utHLadIL,feuGD, reflangulum kGDP 
aiquale enr reftangulo ex Ik in HL (ive 
duplum erit trianguli kHI, fpatium au- 
tcm GDSQJk dupbm eft fefioris Mlk 
ptr lani prap. refiduifm ergo fpatiii D S QJ P > 
dnplum erit rcfidui ftmifegmenti MHl 
five quadruplum fegmenti ki H , vel [ (i jim'- 
fiam fingas I O ]quadruplum aiqualis feg- 
mcnti IHO, nam PR aiqualjs DGaiqua- 
Jur ipli !L,&HL arquatur OP, & arcus 
IH ipfi kO. 

COROLLARIUM Ilf. 

TJNdeconltat, qu6d folidum ex fpatio 
w DSQIkG ad partes G infinite lon- 
gocirca afymptoton k G revoluto zquaie 
eit duobus annulisafemicirculo kFIcirca 
eandem kG revoluro progenitis, nam re- 
ftangulum GDPi oftenfum eft zquale I k 
inHL, 
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inHL, vel OP,idefr§quaIe duobus O Pk, 
OPI re&angulis, quare cylitidrica fuper- 
ficies a refta D P genita in piimo foljdo 
e.qnaoitur duabus cylindricis fuperficiepus 
ab O P cnca G k revoluta L & ab H L circa 
B I rotata defcriptis, five folidum illudin- 
fjn«e longum ex DSQJffG circa KG 
a.-quabitur annulo ex femicircujo IFk cir- 
ca G k , & annuloex eodem circa B I , five 
duobus annulis ab ipfo circa eandemGK 
rotato progenitis, vel ei,quod ab integro 
circulo radri CK circa tangentem k G re- 
voluto defcriberetur * fohdo annulari . 

; , ; COROLLARruM IV.' 

flnc.fi ordinata DP bifecet radiumiri 
P, erit io ipfa DP centruro gravi- 
tatis fpatii totius infinite longi , diametro, 
afymptpto, & cupva ISD cornpiehenfi , 
nam ejus centri grqvitatis diftaatia ab afym- 
pto.to"debet eite,fpp^iipla raclii ,qup^dilta^ 
Q ccntFum gravifatis circuli, ap. eaderrn 
afymp^to , ut\ hic.circiilus. equ^lis eft.qua T 
dt^ radwB.McfQtipto, adcoque W 

,Jhw du P' us 
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duplus fpatii DSIkG ad partes G irfflni- 
th protenfi , cum debeant per CorolLjriiced. 
fua rotationq cjrca afymptbton fohda^ 
sequalia producere . 

COROLtARlUM V. 

SI aliquam ex curvis per V tfSrifeunti- 
bus , velut V 4 4 concipias efie Hyper- 
bolam ApoIIonianarri aiyrfiptotis Bi. IC 
defcriptam , erit , ut fpatilim re6ta VB, 
afymptoto B N , & curva hyperbolica V 4 4 
infinite protenfa interieitutn ad quadratu 
VBI ,ita folidum ex fpatio DS Q_Ik G ad 
partes G infinite longo circa afymptotoh 
rotatoad cylindrum ex quadrato VBI,& 
portio ex di£to fpatio hyperbolico versiis 
partes V refefta pet ofdinatam in ptih£tb 
L afymptoto IN parallelam , erit ad gque; 
altum leftangulum V kL, ut foliduffl ex 
DSQJP circa 1 P ad cylindrum rectari- 
gulo BlP circa eaftdem IP revbluto pro- 
genitum , ctYrri fit enim quadratum G I ad 
quadratum Ik", ttt GI ad IH, vel kI ad 
IL, Cve ut btdriiata per L ad Hyperbb- 
lam 
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lam, ipfi VKparallella, ad V.k, eric divi- 
dendo , ut exceffus dida ordinatae fupra 
V k ad ipfam Vk, ita quadratum G k ad 
quadratum diamecri , vel circulus DP ad 
circulum B I , unde methodo indivifibilium 
conftat propoficum , fimulque patet, fpa- 
tium iritegrum DQJkG ad partes G in- 
finite quidem longum , fed finitai tamen.. 
dimeniionis, rotatione fua circa 1 Kfoli- 
dum producere vere infinitum , etiamfi 
perunicum ex minutis decimis dumtaxat 
coriverti intelligeretur ; quomodo patet 
veritas penultirrii ex illis paradoxis , que- 
in pr&fatione Vinjianeoram Problcmatum pag. 2. 
dudum propofui , cujufque Exemplumj 
non nemo queftus erat apud Geometras 
defiderari , de fuperficie fciliceC finita ,qug 
fi tantillum moveatur folidum procreet 
vere infinicum : quamquam id oftendi fa- 
cile poceft locum habere & in hyperbola- 
xum fpeciebus infinitis qua partedetermi- 
natte funt quancitacis , fi circa eam, quae 
aplicacis parallella eft , afympcoton con- 
vertantur, itemque in cifToide circa dia- 
mecrum circuli genitoris tevoluta. &c. 

CO. 
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COROLLARIUM VI. 



QUoniatn oftenfum eft, G^differentiam 
tattgentis Gk ad Hb differentiam_> 
arcus I -H effe, ut kl.ad IL,additis utro- 
bique aequalibus rationibus, Hb ad LI, 
&CH ad HL, conficietur ratio G g ad 
LI( difleremiam ordinatarum D G ) e_qua- 
lis compofitseex kl ad IL, & HCadHL, 
ideft ut ditmdium quadratt Ik [ feu re- 
ftangulum ex Ik in radium HC ]ad re- 
«Sangulum HLI, five ut quadratum radii 
H C ad triangulum H I L , ita C G ad dif- 
ferentiam ordinatarum G D , adedque & 
fubtangenscurvf D d in afymptoto accepta 
ad ordinatam GDin eadem ratrone erit. 
Quapropter illa fubtangenseritteitiapro- 
portionalis poft duplam H L & diame- 
trum i k , five a:quabitur portioni tan- 
gentis femicirculum in H , qu§ m- 
terciperetur utraque ad extre- 
ma dia.metri tangentek Q , . ^ 
f;; IBi quod ahquando.;^^;:;:; 
- WWfii P ro ^ it noh*: ■ 
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\S CO.LION ': ti 0 

/"\ Uoniam, tangentis hujus curvj Jncidit 
V^rrientio,noningraium Lectonbusme- 
is tuiiinjai arbitror , G paululum ab infti- 
tuto digrediens generalem methodum in- 
feram determinandae tangentis Infinita- 
rum Curvarum fimilem defcriptionem fu- 
fcipientium , ut emm in hac curva ordi- 
nat^GD, kl reciproce proportionantur 
quadratis iramorum k I , IG ab eodem fixo 
pun&ol adeadem axispuh&a educWum , 
fic ubi ordinatarum poteftates quadibet ab 
exponente « ihdicatxvel direite , vel reci- 
proce proportionarentur ramorum pote- 
ftatibus per exponenteni m denominatis, in- 
finitsecurvE D S I orirehtur , in quarumj 
cenfum etiam Sectiones Conicx venirent , 

"'" '" ' .. — — » -i m ~ n -■ 
gerierali e:quatibhe ^jjff t=rf 
comprehehfa:[ inteilecta coftftaiitilkperrf, 
G k per y , G D per x ' & ambigno figno ^ 
obtinente^uperiorem valbrem in dire£ta , 
inferiorem in feciprbci poteftatum com- 
pajatjonc ) fubtangens veidin afymptoto 
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accepta femper foret ^ tertix DroDortio- 
nalis poft G K , & G I ? ideft » aa tg acci- 

; i ' ?'.'*; ( *?...".._ m y r "' i 

pienda quidem fupra ordinatam G D iru 
eadem afymptotoG K. , ubi fuerit compa- 
ratio direfta , infia verd talem ordinatam, 
ubi reciptocai femper enim , cum relatio 
curvx naturam exprimens]nvertitur,eade 
fubtangens tranfit ad partes contrarias, ut 
infinitarum parabolaium , & hypeibolam 
exempIo,aIiifque fimilibus conftaiepoteft. 
Analyticam hujus determinationis demon- 
ftrationem Leibnit2iana methodo fic bre- 
viter habe : differentiando propofita aequa- 
tionem ejufmodi curvarum, elicitur/r ~ 

/ ttty aa \ yy 1 dy 

na " x~ 
qux redu&a juxta valores terminorum ab 
xquatione curv£ defumptos, dat dx ~ 

.■ m y x ty 

naa\yy 

C ande 
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unde xly ( valor generalis fubtangentis 

in qualibet imaginabili curva) erit in no- 
flropropofitQ=; » w t i7 - Quod erat&c. 

Itaque in curva hlc adhibita DSQI, 
ubi firoplices ordinate; refpondent ramo- 
rum quadraris reciproce fumptis , firbtan- 
gens 3 i tertia: proportionalis poft (3 k , 

& GI ( quod coincidit cum ; determina? 
tione Corall- 6, nuper adducta ) fiquadrata 
ordinatarum refponderent ramorum cubis 
eifet fubtangens .i, dicte; proporripna- 

lis, & fic deinceps. Obi ordinatie ipfisra- 
mis direclfc proporrionales ferent, curva-. 
IQ_D tota ultra lineam I N fe eKtenderet, 
cui & convesitatem obverrerer , eifet aute" 
nil aliud,quim hyperbola ordinatia , cu- 
jus centrumK, femitranfverfus. axis kl,& 
huic coniuga.tus kG; fi ordinaxe- directi 
iefponderent ramorUm quadracis,fieret pa- 
rabola ordiuatia circa axem k I fupral pro- 
duclam , cujus lacus reftum eadem k I ■• nam 
fupe. 
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fuperiusaddudta generalis iquatio harurn 
curvarutn in primo cafu evaderet , x 5? 

i™* ■ ■ , . 

aa tyy , qua: eft equatioadhyperbo- 
Jam , jncafu fecundo fier<t ax a «« tjj, 
qua: eft ad parabolam : Itaque tangentes 
*ex hoc generali calculo deduftas pbtes cunj 
Apollonianis conftrudtionibus gpmparare, 

' ; s cho l i o n n; '. ; . 

; /***\ tjatido femel aperta- eft in diggreffio. 

nesvia,quidvetat nein iatis obviam 
de Intenfionibus corjtemplationem diver- 
tamur ? Summa huc redit , Figurarru» 
DSQJkG, in hac prppofitione confide- 
ratam , adhiberi poffe pro Scala lmnjtomm 
infinita; Itnea: KG,peridem irradianspun- 
Ctum I lumine colluftrat{ ( voco fcilicet 
Scalam Intenfionum eam figuram , qux 
fuis ordjnatis reprefcntat gtadus intenfio- 
num e'ufdemilluminationisinpunctis qui- 
bus apphcantur ) notum eft enim , inten- 
panem m G ad intenfipnem in K effe in_ 
C i)" ' du. 



■ dupHcata ratione diftantiaruni KI, IGre* 
ciproce fumprarum [ non ea quidem ra- 
tione, quam Optics. Ith. 3. prop. 4. addu- 
cit Cl. De Chales,nam ibi fupponitur ea- 
dem inclinatio , quae hlc rion feryatur, 
atque ibi ad fuperficiem , h\c ad fimplicem 
lineam eft illuminatio , fed quia decrefcit 
lumen in G, tum ratione diftanrif majoris, 
adedque in reciproca ratione Kl ad IG, 
tum ratione inclinationis radii IG, qua: 
fequitur proportionem finuum angulorum 
I G K , & ideo ad intensionem perpendicu- 
laris incidentiae I K eft rurfos, ut I K ad 
IG , ob latera finubus oppofitorum angu- 
lorum proportionalia ) fed & I L , feu G D 
ad I K eft in duplicata ratione ipfarum I K, 
I G , quippe ut H I ad I G , ergo fi linea 
I K reprefentet maximam perpendicularis 
radii K I m viciniffimo punftoif lntensio- 
nem , linea GD reprsfentabit intension€ 
pun&i G remotioris ab inclinato radio I G 
caufatam , & fic luminis intensio in infi- 
nira linea KG decrefcet juxta rationenv 
ordinafarum hujus curv3e,quam ide& Sca- 
lam ejus /ntensionis merit6 appeilamus . 

Hinc 
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Hinc nova denionftratione phyfica con- 
firmari pofiTet xqualitas fpatii mfinite lon- 
gi D 1 K G , & cujufvis e jus portionis cum 
duplo quadrantis, aud fecloris correfpon- 
dentis, cum enim puncta fingula periphe- 
rie_ K M B fint xque diftantia a Luminofo 
I,& radiis 1 M perpendiculariter occur- 
rentia , eotum intenfio ubilibet exponetur 
per conftantem iineam I K ,erirquerecUn- 
gulum ex ipfa l K in peripheriam KMB, 
vel quahbet ejus portione M T, Scala aequa-. • 
bilis intensionis luminis per ipfam difFufi} 
funt autem Schalae intenfionum [ ceteris 
paribusjut quantitates Luminis, ade6que 
cum eadem fit Luminis quantitas , fcihcet 
idem radiorum numerus mtra angulum.j 
G I V , tangentis portionem G V ^afficitns, 
atque illuftrans arcum M Vfnecnon infi- 
nitam KG, & totum kME) confequens 
Crit,Scalasutriufq;intensionisa:quales e(Te. . 

Ecce alterum Exemplum, ut methodus 
illuftretur. Semicirculum IHFk,ejulque 
diametrum Ik illuihent paralleli radii,. 
five a punflo infinite diflitoprovenieme?, 
BI, OJ/, SFC,DOP,Gk&c.manife(tu 
C iij eft s 
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eft, omne diftantia: difcrimen evanefcefej 
omnemqueadeo intenfionis differentiam_» 
penes vaiiam inclmationem radiorum 
fumendam eflfc , cdmque ad eundem [ five_* 
reftum b five acutum J arjgulum hi radii 
diametrum arriciaftt, non fic veto periphe* 
riam IHFOk^ erit jequabilis irttensioniS 
productse in Ik Scafa rectangttlum ex ipfa 
I K in radium, vel finum angulicohftantis, 
ad quem radios exciptt , Scala Ver6 inse- 
quabilis intenstonis diffufe. pef iHFOff 
erit faflum ex finubus HL, FC^OP&c. 
applicatisad refpe&iva peripherix pun&a 
H, F,0,quippe quibtis proportionantur 
gradus intenfionts ab inclinatione angula- 
ri radiorum,cui correfpohdent, productlj 
curnque utraque intehfio fit ab eaderfi ra- 
diorum quantitate, erunt prardift* Sca* 
]„ e.quales, nec nin correfpohdentes Utriuf- 
que partes fempef atquabuhtur, Videlicet 
lectangulitm ex radio FC in 1,P aeqVabi- 
tur factoexornnibusfinubus H L } FC,0 P 
crcfHs fuper correfpondente areu HFO, 
Quod apprime confonat his,quft deUh- 
gulg Cyhndricx dimenfione turn ab aliis, 
tum 



Digitized by Google 



tum ^ hobis in Vi<biancit funtdemonftrata, 
idemque aplican poffet cuilibet altericur- 
\x Vjf jVel V 4 iifdem radiis interpofita;, 
mod6 adipfatncurvameiigerentur ubique 
Enus inclinationis radiorum fupertangen- 
tes pun&orum correfpondentiurfl , 

Similiter fi iidem radii paralleli B I,SF, 
t) O totam fuperficiem hemifpherii ab I HF 
circa FC geniti illuftrare inteiligamur, 
fcala intenfionis habebitur , complanata 
hemiipherica fuperficiefmodo inVi<vtaneis 
tradito in Scbol, prop. 3. ut fcilicet femi- 
peripheria: ex finuutp Converfione defctiprj 
ordinentur arcuilH K in reftam extenfo 
ad punda cortefpondentia ) ere&ifque in 
fingulis pundis H finubus HL, repreTen- 
tantibus gradus intensionu correfponden- 
tium, unde qupddam folidum refultabit, 
cujus naturam facile concipies , il compla- 
natam figuram finuum folius quadrantis 
I H F ducas in di&arr) hemifphericam fuper- 
ficiemexpanfam fubcontrarie pofitam ,in- 
telhgefque ejufmodi fGlidumaequaricylin- 
dro, cujus bafis eadem,quai hemifpheni, 
& altitudo scqualis radio FC,defignar»M 
C iv con- 
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conftantem gradum equabilis intenfionif 
refultantis in plano diclae bafis hxmifphe- 
rii per eofdem radios illuftracae. 

Burfus . Concipiarur lumenin h-ffig. 6\) 
per radios a fe divergentes illuftrare fibi 
oppofiram planam fuperficiem fuper BC 
ereclam , nec non fibi concentricam sphe- 
ncam fupeificiem BFK, quam a-quabili 
intenfione ubilibet iliuminabit. Cogitemus 
ergo [ luhet enim & hujus methodi fpeci- 
men tyronibus confultdaperire, &fi aliun- 
de minime neceffanum jn re fatis obvia] 
lumims conulum ftale num C A c , cujusba- 
fis portiuncula infmite exigua plani illu- 
ftrati, ellipfis nimitum, cujus majufculus 
axis Cc , fitque Dd portiuncula fphericse 
fnperficiei pr^difte, feu potius circejlus 
infinite parvus diametri D*/, ejufdem co- 
ni lateribusinterceprus,cui parallelus alius" 
> circulus circa diametrum c E, portiuncula 
fcilicet alteriusfpherice. fupetficiei concen- 
trice,,eundem coni angulum fubtendcntis. 
Ent eigo intenfio in Ccad intenfionem in 
Dd reciptoce, ut circulus diametri Dda.d 
ellipfim majoris axis C c } ideft in ratione 
com- 
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•tompdfita eit ratiqnibus, circuli £></- ad 
xirculum rEj & hujus ad-dtctam ellipfimi 
quarurri Tationum prima cfr eadem , qu;e 
-quadratiD A,feu AB,,adquadratum A C, 
fecunda eadem ,que_ c E ad Cr [ alter enim 
ellipfeos minor axis sequatur ipfi f E , vel 
'ab eo non nifi infinite exigue>-fecundi or- 
dinis intervallo differt)hoc eft qua: tUrfufe 
ABad AC; quare inferifio in C cad iriten- 
(ionerri mUd ( vel ad equalerri^quaiinB} 
eft ut cubus BA ad cubum CA, nempo 
reciproca cubis diitantiarum. ; i*i«>"i 

Hoc inttllecto { rnft 5. ] fuppoi- 

natur lumen I eodem rrodo irradiare in_» 
planum fuper kG erectum , cfimque fcia- 
mus,intenfiorium grados reciprocos efle, 
non jam quadratis, fed cubis diltantiarurri 
a punclo luminofo ,fiat curva IQ_SD,cU* 
jus ordmare GD,VS reciprocx iintcubis 
VI , G I, eaque circa Ik revoluta produ- 
catur folidum bafis infinitae , cujus radius 
ipfa afymptotus KG, entqueejufmodi fo? 
lidutn arquale cylindro, cujus bafis a;que- 
tlir hemifpherica; fuperficiei cx quadrante 
B Ik genita;, altuudo verd arqualis radid 
IK; 
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% k , ideft BtqnaJe duplo cylindri exquadra- 
toBk, : nam folidum Wlud erit fcala inten- 
iionis indefiniti plani circulafise? conver- 
fioae.ipfius kG progeniti ,ille ver6 cylin^ 
drusfcala iquabilis intenfionis ab eadem 
radiomm quantitate in hemifphericam fu- 
perfickm ex quadrante KM$ getiitanu 
traduft g , 

Denique lumen in I exiftens irradiet irt 
fuperficiem fphericam lHGk, erunt in- 
tenfiqnes recipioca: fimplicibus diftantiisii 
luminofo , nam intenfio in portiuncula M m 
fuperficiei concentrica; B k ad intenfionem 
portiuncula; H£ fuperfieiei prim6 propofi- 
te- eft reciproce, ut extenfio hujus ad ex- 
tcnfionem illius , nempe, ut ellipfis dia- 
metri H£ intra conum luminis Mltocon- 
clufa ad circulum xqualis diametri Mw 
( funt enim hx diametri ipfa? differentise 
jequalium arcuum Hlt, Mk ) videhcet ut 
alter axis ejufdem ellipfeos priori conju- 
gatus-ad diametrurn Mt», fiye ut HI ad 
I M , quare etiam irrtenfio in K ad intenfio- 
«em it)Herk,ut \\l ad Ik, vel ut iKad 
IG ,quare Scala in$enfioni$ «quabilis fphe> 
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tic£ fuperficiei concentrics EMkexiften* 
te cylindro, bafim habcnte eandem hemi- 
fphencamfuperfkiem compianatam ^&al- 
titudinem. tadio I K arqualem s fcala inten- 
fiohis fphetic§ fupet ficiei IHk erit folidfi 
provehiens ex hac ipfa fuperficie in pTa- 
hum redadta t ere&is ubique ad punc"ta H 
altimdinibus fecantkim -IG , atque hoc 
folidum eiden! cylindro Sequale idcircd 
probabitur, &c, 

Habes hic, utarbitror^ quo toturri phyU 
/icomaThematicum de Intehfionff argumeri- 
tum [aliafque fimiles materias permetbo^ 
di ithitatiohem ) vel illufttare, vel refor* 
rnate poffis, nec ad arduas Geometriarve- 
titates fcahdere ejufmodi fcalarum admi* 
hiculo tibi inutile fuetit, mod6 a pracci* 
pitiis tibi caVeas. 

PROPOSITIO V. 

1> £r pttnHum V qaactraii B IK Vintef tom- 
munes affitptotos Bl, IK tmfeant injt- 
hiie byperboUV yT ,V t t > T. t j ,V % .% &t. 
ittatttm otdilUitt ad altirM afymJtitM ISH 
rsfpoit- 



refpondeant poteflatihus abfcifsarum^ a centro 1 
fer (ingulos deincapt pares numeros denomtnatis^ 
midelicet, ut quadratum N l adquadratum B Z, 
ita Jit BVadTN, & ut biquadratjim Nlad 
biquadratum B I , ita rurfus B Vad i N , item- 
que ut fexta poteflas Nl ad fimtlem B /, ita 
BV ad 2 N, atque ita porrb. 

DicOj Circnlum diametri KI squaiem ejfe 
emnibus fimul hyperboltcts fpatiis TyV t i , 
* * V i 3 > 4 4 v j l&c. idtfl dtferentiis al- 
terne fumptis diciarum hyperholarum . 

MAnifeftumeft enim , Iineaa i k,feuB V, 
& YNjiN, 2N, 3 N&c.efTeconti- 
nue proportionales in ratione quadrati N I, 
adIB,feu Gliad Jcl,nam ejufmodi pofita 
fuit proportio primxad fecundam , prime- 
ver6 ad tertiam duplicata , ad quartam^» 
triplicata , ad quintam quadruplicata prio- 
ris , ob indices poteftatum abfcifsarum->, 
quibusrefpondent, per eandembinariidif- 
ferentiam aritbmetke crefcentes, erga pef 
propof. 3. erit ubilibet frnusverfusILarcus 
eorrefpondentis I H , vel ipfamet G D ordi-, 
nata ad curvam DSQI,dequa inprop.a,. 

sequa- 
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stquatj? omnibus fimul proportionaliunu 
ejufmodi differentiis alterne fumptis Yi , 
23,45 &c. & hoc femper : quare totum-j 
fpatium DS V G ex predicta curva ad par- 
tes DG infinite longum sequabitur omni- 
bus numero, &longitudine infinitis hyper- 
bolarum difFerentiis alternis YyV , i, 
ivV 3 3, 4 4 V s 5 &c. quare cum per 
coroll. 1. prop. 4. quadrans Bkl, feu Cir- 
culus diametri Ik fit aqualis fpatio infini- 
te longo D S V G , xquabitur di&us Circu- 
lus propcfttis hypeibolicis differentiis. 
Quod erat &c. 

- COROLLARIUM t 

TDem obtinet de parfibus, qu6d nempe 
■* infinitac portiones ex iifdem fup*a defi- 
gnatis hyperbolarum difFerentiis, purti 
Yjrii, 1 t 3 j, 4 4 s &c. sequales finc 
fpatio G g d D, feu d uplo fe&oris correfpon- 
dcntis Mlm. ■ ' 

COROLL A.RIUM IT. 

^Umque tum integra illa hyperbolica- 
fpatiafinc quadrabilia exgeneralido- 
ctnna 
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ftrina, quam dedimusra Hugemanis eap, 9, 
n± it, tum quadibet eorum portiqnes fint 
proprerea nota? dirfteflfionis , erunt 8? in- 
tegrqrum, , & partmm differentiac noto 
redangujq arquales, unde & circuli, &fe, 
cloris cuiuslibet quantumvisveroprojiima 
qnadratura , & dimenfio geometrice inno- 
tefcet j quod amplius fequenti propofitiq, 
rie manjfeitum, fiet , 

PKOPOsmo vi, 

QUadrato iiametri Circuli exi/ientc i.erit 
ipfe Circnlus — 
I t 1 1 I I 

i S 7 

mlternatim additts , Jetra9ifaae fi*%*lit fra, 
(lionibas , quibus mitas fer imjares tpimeros 
*x mnt acceftos iemminatur, . 

H/Ec eft celeberrima Summi Geqtnetra; 
Leibnirzii QuarJratura, qug ex pofi» 
tis principiis lic brevvrom^ oftenditur .' Per 
dicta loco citavo Hagenianorum quodiibet 
byperbolicura fpatium eit infcripti recrati. 

guli 
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gttli, ideff iiipropofito quadfati 
talis pars^qualera delignat fraflid» *_ 
■y-x' 

exprimsrite x graduov ordinatarum [-rqui 
hlc ett unjtas ] & y gradum. abfc.ifsarum 
(quieftquiJtbetpar 1.4, 6.8,&c,Jade.f>que 
pnmuin byperboltcuiBiipatiUin e^ :4t„j 

-;. ., mai: : ,..'jio niMsr^ib J*Mlv 
ftsBndemiJiii ^tertium. s ., atqMS | jta,. 

^"::.--r- .--vjiriV^ V. - i <:;6*y 1' . .'jj x-iu" r : 
deinceps, nempe t 

Circul«s,«gQ,: qui>ff.?«/(,^rW, jqujtw 
differentijs, <iitori(in:>%Mj[)rum , jiofito 
quadtato. diamesii Lk prn- unitate , fist 
scquahst- _,t_i, ~ _,*_,-._ &c.. , 

, ,S ! 7 9 >t 

Qyod erat deoionflfa^dgnv., g 

■ A Nalytice td totum-fie-Vxpediri^ore". 
"** tat-J Polita dianttWd I Jt BV<QS*in. 
determmata Gk erft 1 Gt> dWmata 
ad cur«w>-;D«<ii,'Ue^W in prop. 4 = 
" } ideft pe*' deftrinam txpofitam in 
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Hiigenianit cafite 13. mm»:fi «qualis 

* * £ - '• •>•' 

' XX x* x 5 X* x l ° 
Suht autem h{ ipffcejtpreffiones ordinatarti 
ad infinitas h<yperbolas,quarum gradusin 
flbfclfsis crefcant juxta numeros pares, ut 
conftat ; qu^libet: ergo ordinata G D ajqui- 
vileblt differentiis ordinatarum ad infini- 
tas"'illas;hyperBoiaJ, ri ade6que .& ; fpatium 
figursE ab hac curva DSQ.I cdmprehenfj 
ideftifector. citculi: cotrefpondens ,. ajqua- 
bitur infinitis differentiis prldictarUm hy- 
'peVbo1ai'urrt';'.fta drfferentiis fraaidhurri 
pec itnparesi nusietos denorninatarum ;taJ 
sato valore rpfius; ii pro unitate i Quod 
eft piopofitum;., L ~ ..t t _. " . "' 

S C !I O L I O N n. 

CIc initituto rrieo' Circulum per Infinitat 
p ir Hyperlolat Qaadrandi •fatisfeeiffe' mt_ 
;arbitror ; fupareft, ut idenr perjnfi. .. 

M u,*» f&hm m 9 1 "' : J g_ re<J > ar »• - 
_ t « quodtamen longetonlpen- : ..- 

■.'< rr. diofitisexecjuidabitur. 

pro- 
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PROPOSITIO VII. 

Q Ifiat ( Fig. 7. ) , ut quadratum diametri Ik 
ad qttadratnm taugentii kG[diamctrojam 
winorts ] ita tpfa diameter , Uf / ei equaln T Q 
ad l G , & btec ad 2 G , eadem ratione ad in~ 
finttot terminoi 3 G , 4 G , 5 G $V. ^ra-o- 

*»*»; 

Pieo, fummam ex omnibut borum terminornm 
differentits alterne fumptis T 1 , 23, 45 fjrY. 
«joa/er ty/i jtnui werfo 1L arcus 1H (er ft- 
citntem IG interccfti, 

XJ Ocprobabitur ut in prop. g.(IocoYN 
legendo Y G ] ufque ad verba tiel ut 
antcum quadratum G ladquadratum Gi,pro 
quibus fic profequere: vel ut unicumqua- 
dratpm GI ad quadratum Ik, nempe uc 
GI ad IH, vel kl ad IL, ita YG ad fe- 
riem ejufmodi diff.rentiarumalterne fum- 
ptarum; eft autem KI arqualis YGexhy- 
pothefi , igitur & I L prediftis omnibusli. 
rnul differentiis aiquatur . Quod erat &c. 

D CO. 
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COROLLARIUM I. 



TT Adem conftru&ione fadta ad fingula-. 

punita Gtangentis Vk, mamfeftumeft, 
lineas YG completuras quadratum V kib, 
et lineas G i triHneum parabolx quadra- 
ticj h i K , lineas autem G i trilineum pa- 
rabolx biquadratica: hzK, & lineas G j 
fimiliter euead paiaboUm quadratocubi- 
cam , atque ita deinceps reliquas effe ad 
altiores parabolas , quarum dignitates V 
Gk omnibus ex ordine paribus numens 
denominantur , fic enim prorogatur adin- 
finitos terminos proportio Y Gad iG,qux 
ab initio pofita fuit duplicata rpfius V Jc 
ad kG. 

COROLLARIUM U. 

QUoniam ergo ordinata G D ad curvam 
I D S prop. 3. defcriptam aequatur fem- 
per finui verfo correfpondenti IL, mani- 
feftum eft , ipfam quoqueG D xquari pra;- 
diftis proportionahum difterentiis arterne 
fumptis, adeoque & fpatium V S D I k ^qua- 
xi fpa- 
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ri fpatio parabolico £rK<", & paraboljcis 
lunulis iiKji, b^K 5 £ &c. ' 

CGROLLARIUM III. 

p quo ubique YG-iGf iG- 3 G 
f 4G — 5 G &c. jcquetur ordinata: G D, 
conftat, etiam b V - b V \ b V - b V f b V 
— £ V &c. xquari VS, ideft eandem lineam 
infinities pofitam , & infimties fubtra<3am 
reliriquere fui medietatem. % 

PROPOSITIO viu. 

QUairaturam Circuli prop. 6, propofitam y 
iterum jfer infinitas Varabolas demon/lrare. 

"PSt enim circulus circa diametrum Ik, 
vel quadrans k M B y perCoroll. x.prop.n,. 
sequalis fpatio V SDI k, nimirum/w Coroil. 
%. prop. 7. acqualis, b 1 K i ,\ b ik $ b y \ 
b^K 5 b , &c. hoc eftquadrato bt k V, mi- 
nus trihneo parabola: b 1 k V , plus trilineo 
fecunda Parabolx, minus trilineo tertig &c. 
fuat autem illa trilinea parabolica circum- 
D ij fcripti 
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fcriptiquadrati ~, ~, ~, ~ & c . pet 

ordinem , ut patet ex didtis cap, 8. Hugt- 
nianor, n. \ o. ergo pofito eode quadrato = i , 

prodit circulus= i ~ — - *- - ~- ~&e. 

Quod erat dempnftrandum, 

COROLLARIUM L 

QUoniam parabola& i K* infcriberetur 
quadranti I B M K , ahxque eumdem 
quadrantem circumple&erentur ,patet 5 ex- 
ceffum quadrantis fupra infcriptam para- 
bolam xqualem efTe Lunulis parabolicis 
& ik l> , a $k ■> b &c, eidem quadranti ad. 
fcriptis, 

COROLLARIUM H. 

\J Ec minus eadern methodo patet di. 

menfio cujufvis fectoris, puta ejus , 
cujus femiffis elTet M IK , quippe eiTet ille 
sequalis y i Kf+ i K. 3 ^4 K 5&0 unde pa- 
tet Veritas Quadraturx Circularis fedorii 
ab.eo- 
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»beodem CI. LeibnitJio propofita: in Acti« 
Lipfix 1691. menfe Aprilis,pro qua,& fe- 
quentem Propofitionem libet adjungere . 

PROPOSITIO IX. 

f Ircahris Ixl Elliptici ScSoris QuaJrata. 

J ram loco mox laadato a SummoCcotttctra 
ixhihitam dcmottflrarl. 

C It [ infig. 6. ] radius A B — r , tangens 
*~* BC— -e , arcus circuli B D tzy , dufta 
infinite proxima fecante A^jCum arcu 
tE concentrico, ponatur Ddzzdy, undc- 
Cc = ^,fecansAC=rFTnr. JamD^ad 
Cc eft in ratione compofita ex Dd ad Et 
(ideft 1. ad V-rnr*) & Er ad Cc{ nempe 
rurfus 1 ad F-jm ) adeoque eft ut 1 ad 
J-\xx, nerr.peutquadratum radii ad qua- 
dratum fccantis; ergo cum flt ifxx , t 
: :dx.dy, erir hjc s Jl. videlicet per 

di&a in Httgenianis caf. ro. n. j. — diffe- 

rentil feriei £ - *Z •* Z 

&c: unde ha:c ipfa feries squabitur irric- 
D iij grj 
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grxy , dudaque a!ia tangente CF , ut af- j 
cu^BFutdupIusBD,&feaor BAFaqua. 
lis reclangulo radii in femiarcum B D, 

flet ejufrriodi fe&or z = x~?0l~*~?l~~'H 

3 S 7 

&c. quac eft Quadratura Leibnitzii loc, cit. 

£t quoniam , ubi feftor BDFA fit q.ua- 
drans Circuli , angulus JB A C femireclus 
evadit , & tangtns BC Kquatur radioB A, 
nen^pt ipfa x zz. i ,tuncferies prefata mu- 
tatur in hanc fimpliciorem , videhcet 



5 J ' 

qualem prop. 6. & 8 jam demonftravimus. 

Elhpfi autem BOL circa eandem tranf- 
verfam diametrum pofitacum circulo BFk, 
qwa tam fegmentLm B F /ad B OI , qinun 
triangulum F I A ad O I A , adedque & fe- 
£tor BFA ad fedrorem BOA eft in ratio- 
ne FI ad IO, feu A, vel B A ad AL, 
nec non tangentis CB ad BH, utique (i 
non jam A B,fed AL iit ~ i , & AB ^a, 
nec jam BC,fed BH^: jr,prodibit idefe£tor 

ellipticusBCA = ^- * — _ _&c. 

f 3 S 7 

ut 
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ut MaximusjvinoftriGepmetra f*£pc cita- 
to loco determinavit, nofque demonftran- 
diim fufceperamus. 

SCHOLION. 

REftat, utcvlmiimilemferiemde fectore 
hyperbolico ibide Vir Cl. dederit, nos 
illam demonftrare non differamus , quod 
poft expolitas noftras de Hyperbola pec 
Infinitas Hyperbplas,& Parabolasquadran- 
da cogitationes , przftabimus, ad id nos" 
invitante o!im , noftrafque curas promo- 
vente Egregio JuveneGabriele Manfredio, 
cujus dodtilfimam hac de re Epiftolam tum 
in medium adducam, quam ferax fir In- 
geniorum ad Geometriam , & Analyfiiuj 
fadlorum Italia, locupletilfimoapud Exte- 
ros teftimonio futuram. 



A Ntequam ad alteram Libelli partem 
progrediar , oportuntim duxi alias 
vacaturum hujus pagella; reliduum imple- 
te,addu£ta demonftrations Veritatisfunri 



E P I DOSIS. 




D tv 



enun- 
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enunciata: pag. 30. ad fincm de Solido Irt* 
finitoex Ciffoide circa diametrum circuli 
genitoris revoluta : hocenim nullo fchem- 
mate adhibitofqusc metbodi Leibnitzianj 
prxftantiaeft) es fola hujuscurva: natura 
demonftrare poffum , polita fcilicet dia- 
metro_<r, parte abfcifTa ab iriitio Ciffb- 
idis s x , & circumferentia genitoris cir- 

culi £=ci etit enimn— x.x:: — ~ [ nem- 
pecirculus radii X ] ■ _ circuio de- 
fcripto ab ordinata Qflbidis , quoductaiu 
dx, prodit elementum folidi ab 

ciuffflodi revolutione produdti , & hoc rc- 
folutoin feriem mfinita fcrcaf. 10, ».5, Hug. 

c af< ix . c X" dx ^. cxt i x - 
hlbetuc ____M___M___ &C . 

i e iCx* ,cx 6 g __ 

cuius mtegrale ■ *T_7 ,<£ -1 Kc - 

' & 4*/« 5«i ofl* 

folido altitudinis#;&ubi nfit integrtt 
folidum *" aa -t-,^ +- f,lfl &c. =: Infinito ,ob 

denominatores arithmetice difpofitos. 

PARS 
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?AKS At, TERA 

DE HYPERBOLA 

** ^ * 

PROPOSITIO X. 

T N/w afymptotos 5C(j ^er punBum A 
*■ defcripta fint infimti HypetboU A E F pri- 
na j j## Unearts ab Apolltmo tllufirata , A i 1 
fecunda , /f« quadratica , ^»* C/. Viina.no Me- 
folabica dicebatur^ A ll tertta^feu cubica,A 3 5 
biquadrattca , aliaque altiorum graduum in~* 
infinitum , /tfff/ a//erV afymptoto farallda 
E 1 2 3 G 

DfVo ^ Z> , £G , 1 <? , 1 G , 3 G ^V. 
ejfe conttnue ptopartionales in ratione GCed CD. 

"VT Am Ut GC ad CD, ita AD ad EG in pri* 
■»-^ mahyperbola,&utquadratumGCad 
quadr.CD^ideft iri duplicata prioru ratione, 
ita A D ad 1 G in hyperbola fecunda, 8t 
ut cubus G Cad cubum C D 3 ita eadem A D 
adiG 
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ad :G in hyperbola tertia:, hoc eftintri- 
plicata priorum ratione, atque ita dein- 
ceps , et go ipfx AD,EG,iG,2G,3G &c. 
funt continue proportionales . Quod &c. 

PROPOSITIO XI. 

T Ifdem pofitis , (nmatUr G D equalis dijtan- 
■*■ titt a centro DC per fUHclum G ordi- 
netnr communis afltcata G E. 

Dico ^fpatium priwe byperbols. F E ADG 0 
ad partes 0 infinitum fquari aggregato ex in- 
finttts fpatiis omnium hyferbolarum per ipfam 
GE refetlis , miielittt GEFO f G,i'i 0 S 

/""^Ompleatur rectanguhim GDAflj & 
per punftum s mter afymptotos 
ADG tranfeat hyperbola a e f primx 
A E F equalis prorfus , & fimilis, ac firni- 
Iiter pofita, imo eademfola pofitione dif* 
ferens i eritque fpatiu-m O/esGO idem_» 
quod OFE A DO. Ordinata igitur ubili- 
b,et e E i 23^, quoniam per pracedentem eft 
ad ig } ut ad Qd, erit per con- 
ver- 
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veifioncm rationis^ E ad i E, utgCadgDj 
nempe in rationecompofitaex gC adDC 
( nempe D A ad g E ) & D C , vel xqualis 
DG,ad ^D( feu ge ad G a aut D A ) has 
autem dua? rationes componunt illam,quej 
cft ge ad gE , igitur ge ad g E eft , ut 
ad i E,quareper Frofof, i. ge fequalis erit 
omnibus prpportionalibus terminis Eg, ig y 
lg^ig&ic. (iquidem eft tertia proportio- 
nalis poft pnmam differentiam E i ,&pn- 
roam magnitudinem Lgi Hoc ubilibetde- 
monftrato, patet omnem ordinatam egin 
fpatio OfeaOO s:quari omnibus ordina- 
tis aliarum hyperbolarum per ordinatam 
GE refectarum , adedque&ipfumfpatium, 
O/eaGO, vel illi sequale OPEADO 
xquari predi&is infimtis hyperbolarum_» 
portionibus. Quod erat &c. 



"LJ Inc ablato communi fpatio O F E G O, 
* fpatium hyperbolicum D G E A, or- 
dinatis proporfionis dupla: inrerceptum_>, 
squale erit infmitis fpatiis quadiabilibus 



COROLLARIUM. 




per 
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per reliquas hyperbolasdeterminatis, neffl- 
peG t i OfGi iOfGj 3O&C. 

PROPOSITIO XII 

QUmpto paralletogrammo byperhote infcriff 
*J pro nnitate 5 erit ffatium hyperholtcum or- 
dinatis rationit dupU tnterieBum &quale feriei 
fraBionum , in qtttbus ttnitas denominatur fro. 
duBis fingtttorum per ordtnem numerorum itu 
terminos rationit dupU . 

QUia enim per prop. id.EG , iG, iG, 
3 G &c. funt continue proportionales 
jn ratione GC ad CD, que_ hk eft ratio 
dupla, erit & feries *que altorum re£tan- 
gulorum EGC, iGC, zGC, 3 GC&c- 
feries rationis duplar, cumque EGCcom- 
putetur pro unitate,erit iGC^: femifli , 
&:GC = quadranti,& 3GC = octtan- 
ti &c. fed es his , qua: demonfttavimus in_» 
Hugenittms cap. 8. «. 1 1. fpatium hyperbo- 
Ise fecundj GnOs mfcripto re&anguio , 
nem- 
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nempe femiffi , & fpatium hyperbo!» tertif 
O i iO:=femiffiinfcnptifeCTanguli iGC, 
adedque s _L. , & fpatium quattz hyper- 

bolf. G 3 O s ttienti tectanguli ; GC,at- 
que aded':= ,i &c. eigo agiegatum ex il- 

Jis hyperbolitis fpatiis, jdeft/w Coroll.frof. 
/rf<W. ipfum fpatium ADGE otdmatis 
rationis duplse in hypeibola piimaria in- 
teriectum ;= fetiei in titulo propoiitx . 
Quod &c. 

COROLLARIUM 

QUoniam QuxlibetHyperbolica fpatia 
ordiuatis ad alteram afymptoton in- 
tetiecta funt intet fe ut rationes extrema- 
rum ordinatarum , ut oftendimus i» Hagc- 
mams caf. 6 n. j. Cogmta ratione ordina- 
tarum , quibus inteiiacent hypcrbolica^ 
fpatia , cognofcetur eorum praportio ad 
fpatium interieftum ordmatis tationis du- 
pk , quare data in piaseedhnti piopofitio- 
ne hujus dimenfio pcr tnfinitam fetiem ra- 
tionalem , quj ejufdem valorem quantum- 
Tis 

Digitized by Google 



6l 

vis acnratum determinat, inferviet etiara 
pro fimih dimenfione quorumvis propofi- 
toium fpatiorum ab hyperbola refeftorum. 

SCHOLION. 

Hj£c ad quadraturam Hyperbolse per 
Infinitas Hyperbolas quadrabiles perti- 
nentj fupereft ut idem per Infinitas Para- 
bolas affequi tentemus, id quod multb ad- 
huc facilius et expeditius obtinebimusi 
Nam hoc , ut priefati fumus, nobis 
olim palmarium fuerat ,ctimfefe 
utperegrinam menti noftrg 
hacc Veritas obtuliflet, 
■i quam demum inter 
Geometrie^ Laies 
olim receptam depre- 
• hendimus; fed five no- 

vam, fiveantiquam horum 
mathematicorum recef- 
fuum incolam , fic 
illam nos ador- 
natnus, ' 

PRO. 
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PROPOSITIO XIII. 

ffg- ** 

T T Tperbola A B inter afymptotot MC D exi- 
-Ll Jlente , qutbus Jint parallcU AED, BEF 
eonnjenientes in E , conjnnBa ^vero ad ceutrum 
A C , /ecante B F tn G , ipjts C D , fe* F B , 
& G E fumatur tertta ffoporttonalis EH S & 
quarta E 1 , atque ita deinceps tn infinitum. 

Aio , lineam F B aqttari omntbus illis infi- 
nitis termims E F } EG , E H, E I&c. , 

f Ompletisenim parallelograrnmisDAM, 
^ FBL xqualibus /'tr 12. 2. Coh*c. erit 
FC ad CM, feu FG ad MA, vel FE,ut 
eadem M A , vel F E ad F B ; quia ergo F B 
eft tertia proportionalis poft FG primam 
differentiam proportionalium terminorum, 
et F E primum terminum , erit ex prop. i. 
FBarquahs onnibus fimui prasdichs ter- 
minis. Quod erat&c. ) 

PROPOSITIO XIV. 

T Ifdem poftis , & intra triangulum CAD 
* defcripta trtltneo paraboh quadraticf Cti4D t 
cttjus 
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vis acnratum determinat, inferviet etiara 
pro fimili dimenfione quorumvis propofi- 
toium fpatiorum abhyperbolarefe&orum. 

SCHOLION. 

Hffic ad quadraturam Hyperbola: per 
Infinitas Hyperbolas quadrabiles peiti- 
nentj fupereft ut idem per Infinitat Para- 
bolas affequi tentemus, id quod multd ad- 
huc facihus et expeditius obtinebimus» 



olim palmarfumfuerat,cumfefe 
utperegrinam menti noftre^ 
hxc Veritas obtuhffet, 
quam demum inter 

Geometrie^ Lares 
olim receptam depre- 
hendimus ; fed five no- 
vam , fiveantiquam horum 
mathematicorum recef- 
fuum mcolam, fic 
illam nos adot- 
• namus , 




PRO. 
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propositio xm. 



ftg. 1. 

HTferhola A E inter afymptotat MCD ext- 
ftente y qutbus fint paralleU AED^ BEF 
conruenientes in E , conjutstla 'verb ad centrum 
A C y fecante B F tn G , tffis C D , feu FE y 
& G E fumatur tertia ffoportionalis EH y & 
quarta E l , atque ita deinceps tn infinitum . 

Ato , Itneam F B squari omntbus tllts tnfi~ 
nitis termmts EF y EG , EH 3 E I&c^ 

/~X>mpletisenim parallelogrammisDAM, 
^ J FBL xqualibus per 12. 2. Contc. eric 
FC ad CM, feu FG ad M A, vel FE,uc 
eadem M A , vel FEad FB;quia ergoFB 
eft tertia proportionalis poft FG primam 
difTerentiam proportionalium terminorum, 
et FE pnmum terminum, erit ex prop. 1. 
FBaequalis onnibus fimul prsedi&is ter- 
minis. Quod erat&c. 

PROPOSITIO XIV. 

T Ifdem pofitis , & intra triangulum CAD 
■* de[crif>toinltneo]>aral>QUqHadraticfCHAD 9 
eujut 



e&jus vcrtex tangens verttcts AD; ttcvm 
trtlineo parabole Cubtcs. C 1 A D y & alits ia 
infinitum altiorum gradf/um cx ordinc fucct- 
dentium . 

DtcQ , Spatium Hyperbolicum AMF B fqua- 
ri parailelogrammo MAEE , cum trtavgufo 
AEG,& trtlineis paraboltcis AMB,AEI, 
ceterifque deinceps per eandem ordmatam F $ 
«bfciffis, 

Llneae fiquidem F E , E G , E H , EI &c, 
erunt continue proportionales , nem- 
pe correfpondentes poteftatibus abfcifla- 
rum D A , A E ordinatim crefcentibus,erga 
ferprop. prfced. eritaggregatum exipfisequa- 
ie toti F B , fimiliter/ ducla quavis ajia pa- 
ralIela/£, oftendetur , hanc «qualsrn efle 
*ggf e g3to linearum correfpondentium /e, 
ge^ be^ieUc. ergo omnes lineaefpatiihy- 
perbolici MABF iequales. funt bmnibus 
lineis parallelogrammi MAEF, nec non 
ommbus Trianguh G A E , & trilineorum 
HAE, I A E &c, ade6que ex methodo In- 
divifibilium[quam in prefenti negotio,& 
jp plenfque antecedentium Piopofitionum, 
facile 
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facils ad Vetemm esiiauftionefn reduces, 
Ioco Iinearum aiTumptis asque altis paralle- 
logrammulis figUras circurnfcribenfibifs ) 
fpatium Hyperbolicum AMFB^quarur 
parallelogramrr.o,& Triangulo,Trilmeif- 
que paraboljqis fupra. defcriptis , Quod &c, 

COROLLARIUM I. 

Hlnc habetur,idemHyperbolicumfpa* 
tium AMFB ( vel huic xquale ADLB) 
jequari parallelogrammo A E F 3 cum femifli 
fequentis AEG 3 & trienti altenus AEH,& 

quadranti ipfius AEI,mox — &c. 

fequentium parallelogrammorum continue; 
proportionalium ,quorum fumma arquatur 
ipfi >M F B N [ ob baiium §qualitatem pr^- 
oftenfam),Patet enim,cum ex aliis,tum 
exhobis cap, 8. Hugenianorutnn. 10, nedum 
triangulum G E A effe circumfcripti fui 
parallelogrammi femifTem , fed trilineum 
parabolae Quadraticx effe trientem , Cubi- 
cg verd quadrantem, atque ita deinceps, 
fuorum lefpeftive parallelogrammorum, 
E CO- 
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COROL L ARIUM II. 



Nde fequitur, complementum paral- 



*— ' lelogrammi MFBN, fcilicet refidufc 
fpatium BN , xquari reliquo femilli 
paralMogrammi AEG,&duobus refiduis 
triemibus parallelogrammi AEH, cuitl» 
tribus quadrantibus fequentis A EI , &■ 

"^»^*'&c. fubfequentium . 

COROLLARIUM III. 
TTrncobviumeftarithmetica feriem exi- 



■*■ bere di6tis hyperbolicis fpatiis ^qua- 
lem , adeoque aream hyperbolicam nume- 
risquam proximeexprimere , ad ipfius va- 
lorem cum noftro re&ilineo fpatio com- 
parandum , fi viddicet , determinato, ut 
prius , infcripto parallelogrammo A D C M 
pro unitate , &MAEF pro quavis ejus 
portionc ~ a , & confequenter A EGrr <w, 
A E H =s ai , A E I ss «4 & c . dicatur fpattu 





ABFM 



_ a 1 a % ai a* a* ^ £ 





*7 

&A*BN = .i\. *£^i£'te. Vel fi 

i 3 " 4 

mavis parallelogrammum M A E F fupone- 
re^: — fiet lp«tium ABFM — *-„■*- — 

&c. & A&BN =: — - 

&c. Nimirum fi A E ponatur femilfis 
ipfius A D, fpatium ABFM [ jam ter- 
minatum ordinatis rationis dup]ae)erit ^ 

+ ?J L &c. [ quz eft ipfiffi- 

»8 i 4 6* ifio 1 r 

ma feries de qua /'» />rj/>. 1 1. eandem sequa- 
litatem oftendimus ) fpatiu ver6 A b B N sa 

i.t JL T i. T ,L & c . 

* II 64 40 

PROPOSITIO XV. 

~E Aniem Quadraturam analytica ofienfiont^ 
tonfirmare , ejufdemaue cum Leibnit^ian* 
eonfcnfum aperire . 

T D non melius aflequar , quam fi do£tif- ' 
* fimam Epiftolamhoc locorefcripferim, 
E ij qua 
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qua id pro fua in me humanitate prxftare 
ag<"re(Tus eft Geometria: , & Analyticx rei 
confultiflimus Adolefcens, & de quo ma- 
gna fperare liceat,GabrieI Manfredius, Eu- 
ftachii Clariffimi Mathematici,atque Aftro- 
nomi Preftantiffimi ( cujusTra&atum de_# 
Curvis Planetariis Caffmianis, cui dudum 
incumbebat , expeftamus, otiumque ejus 
perfe&ioni neceftarium ipfi apprecamur] 
in Patrio Bononienfi Archigytnnafio Ma- 
thefim publice Profitentis, DignifiimusFra- 
ter , quum illi meum hoc mventum de_# 
more cornmunicalTem , eaque utrumque_, 
noftrum follicitudo teneret , an non cum 
Leibnitziana Se<ftoris Conici Quadratura 
Aclornm Lipfie 1691. Menfe Affilh propo- 
fita confonum eflet; (Neutro fcilicet no- 
ftrum in Ci. Mercatoris openbus tale quid 
de Hvperbolar Quadratura jam divl pro- 
pofititm efle fnfpicante, quod poftmodutn 
animadvertimus, ut in prefatione jam di- 
fturn i ft ) nftcndit enim ex iifdem Leibnit- 
ziani Calculi principiis Aream Hyperbo- 
le, tum ad noftram , tum ad Leibnitzianam 
feric n leduci pofle. Ne verd Tyronibus 
Geo- 
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Geornetticis falebrofior ejusoftenfio videa- 
tur, ubi paul6 prelfius arguit afterifmos 
apponam parentefi incjufos , lifque ex or- 
dine refpondebunt Notjad calcem Epifto- 
lae fubnectendar, quibus omnem deductio- 
«is yim in aperto pofuiffe me arbitror. 

GABRIELIS MANFREDJ 

BPISTOLA AD AUCTOREM 

Propofltionis hujus demonftrationi 
inferviens, > 

' 1 rgc&jfh ■■'.VrV-.-V ■ 

t s .',;. j ■ ■ < ';. fig.f, 

C It inter afymptotos C H ,C F Uyperhota A G y 

cujus punda queuis duo A , eb* G , 
G _/£f afymptoto G F paraUda G H, pec ko«- 
perAafymptotoHCparallela AE , />,W (?H 
fecans in B , C-i 7 uero in E , & fupponatur 
ipfi B G infinite proxima bg , d?* /vr b adBG 
uormalis b /w j5 r v<?*"» adCF normalts A F : 
ponaturque AEzZa^AF — b y ABzz*,utt- \ 

t - X 
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quare propter Jtmilta triangnla EAF, BbV, 
erit bV— bdx, qua duBa in BG /jfaebg, 

dat fpatiolu BbgG =5 abxdx s a b x ds 

fabs 1 dxfabxs dx t a b dx f a b x' dx 

&c. [ * r) 2.«* /eWej rf? dtfferentiale feriei 

abxx f abx3 tabx* t abx* t abx* 
— - — ,^ 

&c.[*i~\ quare feries hac erit sqvalis fpatto 
ABG , f»Oi/ rs* fabtilifftmx iauentioni ada- 
muffim confonat , 

Sed & Leibnit^iana Jtmiliter ojlendetur Q»a- 
dratura ( in fequ. 1 fig. 4. ) Efio entm axit Hy» 
perhola G A ipfa reBa C A E , & ejus quidem 
femttranfverfum C A ~ a , femifecundariutrL. 
"verb C F ~ 1 , & affumpto qt/cvis puzBofly- 
perboU G , ciqtte proximo g , \ungatur C G dia- 
meter , «yiw proxtma alia C g , dr junEia G g 
[ qua tangens erit ] fecante axem in D y duca- 
tur ex DadCG, perpendtcularts K D , e^/W- 
//0 //Wf A T , <p<£ continetur inter A , d** 
gentem ( Jt Jit AT ad C E normalis in A ) 

/< =? ff/> CE S3 * x, .t* ( * 3 ) »/* 
4/. 
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j-te ■ ■ r ' 4-xdx zx 
itfferenttale -3 ■ f/GJfTr: 

L 4 ] cu i HS dtfferenttale =_ ■ . 

JJ lfx4~ 2 XX 

(*5) quorum dtfferentialium quadratoru fumma 
dahtt ItneoU G zgpadrgtum , qua proinde lineola 

tdxV 4aaxxT*Tx+tz x ,_ , 
/r/x _ ! — : ! l*6]fi* 

1 t X** — 2 XX 
fofita quantitate ^aaxxf I t x4 t zsx 
2 c d x 

55 c . er.f G ? c .* trtt autettt 

° I t -- I XX 
C D y propter tangentit HyperboUproprietate, — 
a _ a x x 

-■ [ *7 ] tfndc propter < jimilia trtan- 

gula C G E , C Z> K, «7/ K D equalit 

« t x x ^aaxitaattaaxxT^xx 

(mtucimtti, ctntro C , mter-vallo C g dejcrif. 
«I J £= (io) 

^aax<t a ^tzaqxxt4xx 

E iv C»* 
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Que quantitas Mg AuiHa tnCG Aat Auplunu 
trtartgxU CGg , quoAproinde triangulum erit e£ 

' _ x x .(* lt .'l ^ c e fi a adx + axxdx 
t a X4 dx f a x 6 dx &c. cujus feriei citm jit in- 
tegrale.&n 1 • '>- ',-. &c.(*ii)ie-. 

- *— ' f — - - 

quetur ^hancferiem fquari feUori CGA^prorf 
fus ut %eibmt%iui ctt. loco^ Idemque propor- 
ttonaltter Circulo^ & ElUpfi appltcabifur . 

Debet igitur neceffartb tua ingeniofa innjen- 
tio cum its , qnd D. Leibntt^ius ofiendit , co* 
inciAere , ttec mthi ampltus Aubium erit , qutit 
rveftrum Utrtufque mentem fim affequtus , quaS 
jnVeritatem utanimiter confpirare tanAemde* 

prebendt. TeVtrCl. &c 

N0T7E IH PR.&CEDEMTEM EPISTOLAM,, 

NE iterumcqgamUr fra&iones repetertf 
cum niiruoTypographi incommodo, 
illaS fubinde fignifkahimus per afterifmos 
adnexos , ita ut quiHbet afterifmiis cum-j 
numero conjunflo denotet , Vel fefiem , vel 
(implicem fra&ionem ,qua: immsdiate pr^- 
cedit fimilem afterifmum in Epiftola: rextu . 

CO 
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'■ (^i ) Quoniam videlicet feries hac du> 
£ta in u producit feipfam, du&a Ver6 iri 
J. *:dat»*.'*ix* dx^abxi dx^ubx* dx 
&c. ubi omnes termini elidunt Cngulos 
prioris fer.iei > integro folum remanentej 
abxdx numeratore fra&ionis illius j cui 
haec feries in Epiftola xquaiis afftiitur . Vi- 
de mftraHugetitanaTheoremata cap. 10.». 

(*i) Differentia enim cujufvis potefta- 
tis indeterminata: x eft eadem poteftasdu- 
6ta io fuum exponentem, & una ejus di- 
menfione differentiata , quantitatibus con*- 
ftantibus,quibusafficiiur, invariatis ,quip- 
pe quarum nulla eft differentia , itaque_. 
differentiando hanc feriem prodit illa pra> 
cedens ab x dx r a b xxd-< f a b xi dx &Cv 

[ * 3 ] Sit enim integra diameter tranfver- 
fa A C H , & tangens G D producta occur- 
rat HL tangenti Oppofita: Hyperbola: jru 
L; erit^r 41. 3. Cottte» T A in HLs quar- 
ta: parti fjgtfre., feu quadrato feCUride fe- 
midiametri CF , nempe ~ 1 i Unde cum-> 
AT fit =z *, erit HLt3't divifa; per * 5 
itaque t_ ** erit H L in AT minus AT 
quadrato/eu HL „ AT in AT* &if^ eiit 
HL 
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HL in ATf AT quadrato ,feu H Lf A T 
in /\ Tjquare i — ** . i f : : H L — AT* 
H L f AT : : H P __. D A . HDfDA::AC 
fCD-i ;DA.HA' :; iCD . :CA ;.CD. 
CA :.;CA . CE ( 37.; 1. Coatc. ) ::a . CE 
aequalem fra£tioni propofita; . 

[*4] Qyia proporrionalium E C , A C, 
DCetiam differentiae funt proportionales, 
eric EA.DG;:CH.HE::«.«f(* 3 ), 
quod inltituta divifione per a s & multi- 
plicatione per 1 _ x * dat 1 _ **. 1 _ x* 
t*xfi::i__*x.2i cum ergo in eadem 
ratione AD.DE fit AT feu*ad EGerit 
b^c — fra&ioni propofitg. 

(*5 ) Cujufvis enim fractionis differen- 
tia eft faftum ex denominatore m diffe- 
rentiam numeratoris, minus fa£to ex nu- 
meratore in diffeientiam dcnominatoris , 
utroque divifo per denominatoris quadra- 

n mdn -r.drm 

tum , puta differentia ipfius — 1 - 
* * * m mm 

itaque differentia ipfius ( *4 ) — aggregato 

2 ds. — 1 rxJx f 4 * xdx [ nempe 2 </x i 

zxxda] divifo per quadratum refidui cx 

1 — ** 3 .uc denctat fraclio hic aflignata: 

que- 
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qnemadmodum & fupra ipfius [*j ] diffe- 
rentiale pofitum eft quod refultatex divi- 
•fione naxda per r-f-lr+ M ir^ , quisL. 
■1(ia:(/x-_ 2«#J dx t f laxds. — 

4 a dx 

( *6 ) Quadraturti enim fra&ionis pofit^ 
in Epiftola paulopoft f*'g>'ia 1 6 aa xx dx 1 
divifo per qnadratum iplius i f jc-» « i xx y 
& quadratum alterius fraftionis qua: in_. 
Epiftola adducitur paulo poft ( *4 ) eft tti- 
nomium a,dx x f-4*n i/jf l f 8 jt x dn 1 divisu 
per quadratfi ejufdem i tx* zxx ,ade6- 
que utrumque •= polynomio 16 aax x dx 2 - 
fydx 1 f a-4 dx 1 f 8 ^jrrfAT 1 3 cujus radix ett 
qua: hic aifignatur. 
1 (*7) Vifum eft enim 3. efle h 
ad i — xx^ ut C A ideft «, ad CD, qux 
proptereaerit,ut hic noratur. 
- f*8) Nam CG eft radix quadratorum 
CE,&GE, ideft r ),& f *4 ] ergo CG ss 
radici polynomii aa x* ta at taa xx (-4« * 
divife- per 1 _ * * ett ad G E f *4 ) 3 ut C D 
(*7)ad 2?<C=: fraflioni propofitae. 

f*9) Etenim DASCA..CD ir ~ 
(*7) fa_ affl divifis per hino- 

miu:»i 
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miuma: xt i } feu fc- 2 «jrr per idem bino* 
mium divifoi eft auteCD ( * -7 ) adCA. 
=14, ut ipfaD A ad A E , quje idedprodi£ 
taxx divifus per i _ **,undetota DE 
fit fumma es laxx divifo per xxi i , & 
ex eodem divifo per i — xxj quod relin- 
quit a,axx divifum per i — Jam, ut 
differentia CE= fradioni , qua: in Epifto- 
la fubjungitur port[*j] ad C^=: zcdx 
divifo per quadratum lpfius r _jr.r, ita 
D£ = fra&ioni nuper inventas adDG~ 
(*9), ut proponitur. 

[*io] Ob proportionales G D . DK :; 
G^. jf M fit (*9 ) ad zax-* zaxi divifop 
per factum ex binomio itxx in radicem 
polynomii aax+taatiaaxxtqxx , ut 
2cdx divifusper quadratum ipfius i — xX 
ad aggregatu i a d« — i a x* dx _ laxx dx 
i iax 6 d* divifum per produ&um ex po- 
lynomio i — * x<* t x 6 in radicem po- 
lynomii aa x* t aat zaaxx f 4 xx , qux 
fradtio evadittandemi = [ *ioJ dividendo 
numeratorem per r _- x x _ x* i x 6 

[*i 1 ] Qyippe ex dic~tis num. 8. CG 
iadicipolynomiia«jf+ taat zaaxxt^xx 
divifg 



Digitized by Google 



«Jivifje per i — xx , qu£ duclainftl^ dat- 
pro rec\angulo duplum propofite^ fractio- 
nis, cujus ade6dimidium tnangulum ele- 
mentare CG^ eidem fraclioni ad^quatur. 

[*i i ] Hec redu&io in infinitam feriem 
trianguh elementaris, ejufque integratio 
pro valore fectqns Hyperbolici patet ex 
jam t otatis in fimili ad num. i.& z, Qua- 
re manifelta funt omnia Viri Clanflimi Pro- 
nunciata: Qua; tamen noHm pro Viris in 
Geometria: adyta jam admiffis,fed proTy- 
ionibus tantum notata efTe* ltaque 

Qut fatts b&c novtt , ne Jibt dicla puiei ; 
Quamquam adhuc longl pluribus dicen- 
dum efie vereor: 

Qut neque fic capiunt , non fibi dttla ptttent . 

PROPOSITIO XVI; 

T T>em confenfm cnm Ct. Leibmt^io brewus y 
* & immediatiits proponttur . 

Wtg. j. 

C Int eadem, qua; in primo §. rngenrofif- 
^ fim^ Epiftolae fuperius adducte- , nifii 
qu6d fupponendus cft CA feaioms aitis: 
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:r., AL ver6, aut AI tangeatis portio 
vemei & afymptotis interpoGta [ quae & 
sequatur femiaxi conjugato/w i, i. conic,} 
efto — i , adebque A E non jam prounita- 
te computetur , fed frt S,« ( m\ & C E il- 
li in hoc cafu «qualis ] fiet jam h V, tr: 

— ' , item HG= J [ ut es fimphci h- 

nearum proportionalitate patet ] itaquo 

fpatiolumG^iH —~- ; ideft ~ £ t 

b xdx f bxxd* i bx l dx 0 ■ . _ 
. . &c. cujuslnte- 

grale , nempe fpatium AMHG 

*£ 4 4 %1 &c. ut habct quadratura 

a nobis fuperiustradita . 

Verum ob proportionales IC . CA :: 
IA . AF ( propter tnangulum CAI re- 
ftangulum fimile ipfi CAF) eft la . c:: 
j .b =3 c divifo per 2 «, quo valore loco h 
fubftituto in quantitate ' hi * defignante, 

ex diftis, fpatioibm =3 & muIti- 

plicando tatn numeratorem , quam deno- 
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minatorem per z , mox denominatori ad- 
dendo ** — ** [ quod non variat valo- 
rem . cum fit = o 1 fiet . 1 %l£* ■ , 

I AH& ~AHXX t XX — XX 

zacds " * 

feu I -; dicio fpatiolo . 

Cum fit autem kL parallela G A/W44. 
3. Conic. utLAad AO, ita fGadGO, 
vel IQ_ad QO, & fumma antecedentium 
L A f I Qad fummam confequentium AQ, 
feu ob paralklas, LM f CHad HM, 
nempe za~. x.x:: L A,idelr 1 ,adAOs 

__ quam voccmus t; ergo ipfius t diffe- 

zad* 

rentia dt =3 t ejufq. quadratu **/ ts 

M -X 1 

** _ 1*-X~XX 

~. & 1- tt- — r, Ucdt~& 

xa—x x*~ x 

1 , & demum — = .* __ 

fpatiolo GHi^, quod refolvendo demo- 
re in feriein infinitam, prodit cdttcttdt 
tct* dttct 6 dt&tc. cujus integrale jam eric 
<»*'^»' &c . p „ tfus . ut ciarifc 
iimus 
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fimus LeibmtziusdeterminavitjSquale fpa* 
tio A M H G, five feftori hyperbolico ACG, 
cui illud aequatur , ob triangula CHG, 
C M A xqualia , & commune ablatum_i 
H K, C , ac utnnqueadditum fpatium ARG. I 
Patet igiturnoftrarumfpeculationumcon- | 
fenfus cumprofundiffimisSummi ilhus,& 
Incomparabihs Geonretra; cogitatis , quam- 
quam haud putarim per tot ambagesipfum 
procefliffe , fed longe fimpliciori demon- 
ftratione [ ilh fortfe affini, quam pro Gr- 
culari , & Elliptico fe&ore prop. g. jam de- 
dimus ] in veatatis hujus cognitionem ve- 

niffe, 



bole. per infinitas parabolas Quadra- 
turam , & extra cujusltbet dubii difcrimen 
jam pofitam , oftenfo ejus cumLeibmtzia- 
nis fpeculattombus confenfu^ Ad methodi 
tamen confirmationem fubdere placet ali- 
quot aliunde nota ad Hyperbolg menfu- 
lam pertinentia , quje ex noftris hifce Pro- 



SCHOLION, 




pofi- 
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pofitionibus fponte fua profluunt. Exem- 
pli caufa. 

PROPOSITIO XVII. 

QUodlihet Hyperholicu fpatimm LCMAbB, 
HyperhoU } & Afymptoto infinite proluStis 
interteilum 7 efi magnitudinis ahfolute infinits. 

QUia eniminhoc cafu idem parallelo- 
grammum M A D C circumfcribitur, 
& triangulo CAD, &trilineisparabolicis 
CHAD, CIAD&c. ent , jnxta prop. i 4. 
fpatium Hyperbolicum in titulo defi- 
gnatum atquale infcripto parallelogram- 
mo femel integre accepto, unk cum ejus 
1 111 ii 

** 7 4 7 * 7 

&c. ejufdem. Verum omneshxfra&iones, 
quibus unitas per fingulos numeros de- 
nominatur , xquales funt infinitis uni- 
tatibus[nam trcyphme- fuperant unitate, 
& novem fequentes adhucaliam unitatem 
excedunt, & 27. deinceps altera unitatc. 
rurfus funt majores , & 8 1. fuccedentes fi- 
F mili- 
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«2 

militer plufquim aliam unitatetn confi- 
ciunc, atque ita porr6 fumptac juxta altio^ 
res poteftates ternarii , ut obfervat V. CL 
Petrus Mengolus Bononienfis ia pr&f libri 
de Quadrat. Arith. ] ergo & illud fpatium 
Hyperbolicum longicudme infinitum aequi- 
valebit infinitis numero parallelogrammis 
infcriptis, adeoque aofolute magnitudinis 
erit infinit^, ut dudumaliidemonftrarunt, 
& nos ipfi oftendimus inHugenianis ea%. %. 
n. 1 1. Quod erat &c. 

CORO LL ARIUM ■ 

SPatia infinita ejufdem gradus, quantum- 
libet finica quantitate differant , funt 
invicem asqualia: puta,fpatium LCMA.B, 
& fpatium LCFB, utraque ad partes BL 
infinita , funt exaftiflime aequalia , licet pri^ 
mum videatur fuperare fecundurn fpatio 
MABF. Hoc quidem fatis per fe notum 
eft intelligentibus quid fit Infinitum, ne- 
que id ullam apud Geometras dubitatio- 
nis umbram fufcipere poteft , qutim fciant, 
jiniti ad infinitum nullam effe rationem , 
proin- 
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proindequ^ non crefcere infinitum addi- 
tione fitiiti ,.queroadmodum nec ciefcitli- 
nea ad unjus pun&i incrementum, & ge- 
neraliter, quantitates, quarum differentia 
jnfimte exjgua eft, femper a Geometris, & 
-Analyftisacquales cenfeii ,ut praelercim vi- 
dere eft apud ThomamCevam, in elegan- 
ti Opufculo de Parab, ad mod. elltff cotijid. 
& apud .Hofpitalium de tnfinite exiguis. 
Quia tamen Philofophorum nonnulli id 
in dubium vocare aufi funt, ex fuis du m - 
taxat przjudicns, craffoque loquencJi, & 
acftimandi modo rem metientes, non. gra- 
vabor id exadta demonftratione in, hunc 
roodum ftabilire. 

Oftenfum eft bac propf infinitum fpati& 
LCMABequari paralleJogrammo MACD, 
ejufdernque femifli, &trienti,& quadran- 
ti , carterifquc partibus per fingulos nume- 
ros denominatisi eodem autem ratiocinio 
conftat , & fpatium infinitum L C F B aequa- 
ri parallelogfammo FBLC, cum ejus fe- 
roiflCe, triente, quadrante, fimilibufque.j. 
partibus deinceps affignabilibus; funtque 
iategra par.aiIelogramma MADC 3 FBLC 
, -\*.... F i) ftF 
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fer 1 1. 2. Conic. invicem sequalia , adeoque 
& utriufquefemifles, trientes, quadrafftes, | 
&quot!ibet fimiles partesperpetu&xquan- 
turs ergo & lpfa infinita fpatia prxdicta, 
licet finita magnitudine MABF differre-, 
invicem videantur , exatte aequalia nihilo- 
minus erunt. Quod fuerat demonftrandu. 

SCHOLION. 

T M6 , nedum infinite- magnitudines e.qua- 
les cenfendae funt , cum finita quantita- 
te femet excedunt , fed quandoque etiam 
fi excelTu abfolute infinito fe invicem fu- 
perent, poffunt mhilominus xquales ma- 
here, cum fcilicet integraemagnitudines, 
qux comparantur,nonfuerint m eodemj 
genere Infinitatis cum fua differentia , fed 
in ordine altiori , utpatcre potentexalias 
dicendis. 

PROPOSITIO XVIIL 

tig. *. 

SFatia VQJ4A y AMFB , ordinatis fro- 
^rttondtbus VQ.,AM,$B(Ji<vecau- 
* tianit, 
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, yfw difcretis ) istertelta > /»»/ tavicem 
tqualta . ^ , 

ETenim proportionales eruntpariter di- 
ftantixacentro Q.C, M C ,FC,ade6- 
que eadem pars ent parallelogransmum-j 
V QJVlkiplius VQCS,queFEAMjpfius 
MADC, nec non eadem parstriangulum 
PifV ipfiusVSC,quseGEAipfiusACDs 
funr autcm tum integra parallelogramma, 
tum integra triangula VSC, ADCinttf 
fe zqualta per 12. z. Conic.etgo & eotutn 
portiones fimiles VQ_Mk , & AEFM, 
nec non V K P, & A E G invicem funt <tqua- 
les: fimiliter oftenderetur, reliqua trilinea 
parabolica ,-que- uttique fegmemo corref- 
ponderent fafla utrcbique defcriptior;e_. , 
quam prop. 14. fieri imperavimus, eflfepa- 
riter invicem xqoaha, quippe eadempars 
integrorum ejufdem nominis tnlintorum, 
parallelogrammis VSCQ, AC.DM in- 
icriptorum , quar, non minus ac ipfa paral- 
Jelogramma , invicem tgquanttir, arqualii 
igitur femper erit infinita feriesexpnmeuj 
juxta profof 14. tjnfqme ctrelkn* raloxeov? 
-- O F iij fcti 
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feu quantitatem utrius vis fegmenti hyper- 
boliciVQ_MA, AMFB, qua: proptereai 
hac etiam methodo arqualia oftendunturj 
non minus qnamidgeometricMaftum fue- 
rit , tum a Gregorio a S. VinCi aliifque, 
tum -i nobis ipfis in Hagenianis wfj &&» 
Quod erat &c, ' fe ' 1 V. 

COROlt ARlUM J.; v V, i 

TJilnb facile fuerit datum quodvis Hy- 
«^petbolicurn fpariura in data : rationc 
(ecaikd h-ttk i^ratione, quarn habet *»ad 
■v^t&Jptfl inrerextrenias otdinatas datu 
fpatiLrttrclaudeates tot medns prbportio- 
nalibus ,quotexprimit m„ \ \ ent quippe 
ratio 'primae ordinata.rum ad primam me^ 
diarufn alTurnptarum tam fubmaftiplicat» 
rationis extremarum ordinatarom, quam 
rntthiplex fuerii m umtatis , ade6que pn- 
ina ordinatarom curh prima mcdiarum in- 

tetcipient hyperbolicum fpatium =2 ~£ 

totius propofiti , ut oftendimus in Hugc* 
nianit e*£ 6-. n. j. 

CO. 
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UNde etiarn conftat , qucft-odo fpatia 
eadem Hyperbolica fint velut Loga- 
rithmi rationis ordinatarurn , five ditian- 
tiarum a Centroj ut idem Gregoiius a S. 
Vincentio primus animadvertit ,& ex lis, 
cjuz de Hyperbola: ad Logifticam , feu Lo- 
garithmicam relatione deftionftravimus rm 
Hugenianis cap. 6. n. 4* & COf. 13. «. 8.C0I- 
Jigi poteft* 

SCHOLION. 

TlJiEc fatis ad methodi , qua in hujus 
Quadratura:demonftratione ufus fum, 
illuftrationem , & confirmationem aUata 
arbitror.. Nunc qnia ftth finem Capitis 13. 
Hugenianorum aliam mechanice expeditif. 
fimamHyperboheQuadraturam ex fimpIU 
ci Tra£toria deductam propofuiffe me me- 
minijillius veritatem hoclocodemonftra- 
re non incongruurn /uerir, imo ad Argu- 
rnenti,qvod prar manibus habemus, corn- 
-piementurn ita peninere putaverim , m 
F iv " m- 
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interfit plurimOlm, ne ceteras inter haede 
re fpeculationes harc minime contemnen- 
da defideretur . Prxmittenda funt autem 
fequentia . 

PROPOSITIO XIX. 

"T Sto Hyfcrbola A £ , cujus centrum D , axt$ 
trarfterftis MA, (emiaxis fecundus prio~ 
ri cownfatm D K . pofitaque in axe primarie 
tpfa D E xcftiali /) K , ptr polum E , inter<val- 
lo D A Conchois defcrtbatur Nicomedea AH, 
ctfjtts regtila £>K, ramits quiltbet ECH 
rtpulam fecet in C\ unde primo axi parallela 
C B occttrrat Hyperhoh in B , ramo autem E H 
purallela ex centro D l occurrat nterticis tan- 
genti Al in puhBo I . 

Dico iffam D I ejfe squalem C B. 

/""\Rdinata enimBLerit ejus, vel equa- 
Iis CD ,quadratum ad re&angulum 
MLA ut re&um figure^ latus ad tranfver- 
fum ( ex 21. i. Conic. ] five ut fecunda: fe- 
midiametri D Jt, vel DE quadratum ad qua- 
■iraturu DA, ergo pern;u:ando DC qua- 
dra- 
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dratum ad quadratum DE, ut re&angii- 
lum MLA ad quadratum DA, & com- 
ponendo, quadratum EG ad quadratum 
ED, ut quadratum L D ad quadratum-j 
DA; fed,ob fimilitudinem triangulorum 
ECD, DIA,ita eft etiamquadratum D I 
ad idem quadratum DA, ergo DL, auc 
CB arquatur DI. Quod erat &c. 

. PROPOSITIO XX. . 

Ilfdem pofitis ordinetttr in Conchoide HGre- 
gule parailela^ tpfam. C '£ fecans iti P y & 
D I in F , jungaturque G JB . .'. . .j *.■" .■ 
Dico hanc fore tangenttm Hyperbolf in- 
funtlo B\ > _ .', .1 w* ■' . ; 

RAdio D A circulus A N defcribatur, 
qui tranlibit omnino per pun&umF, 
cum fit ,ob Conchoidem, CHarqualis D A, 
in parallelogrammo autem DCHF-ipii 
CH lit rurfus arqualis DF, erit eigo ID 
ad DF ( nempe L D e x prop. prsced. ipfi 
arqualis ad DA ) ut DA ad DG; quare 
re&angulum L D G sequabitur quadrata 
■; i ' DA, 
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DA, & fer Coroll prop. 37. 1. Conie. liaei 
B G erit tangens . Qaod erat.&c^! : ■ 

COROLLARIuAri.r '. .: 

elnc bmnis. ordinata hyperbolj L B 
arqualis ttt portioni opdinatse Con- 
choidis F H ,intetConchoid.em.ipfam A 
& arcum AF infcripti quadrantis interie- 
ctsc, modd hacc^ produdia ad axem in G , 
incidat in occurfum tangentis BG cum.j 
cum eodeiri axe j quiripein parallelograrrl- 
mo-DCHF eft H F aequalis D.G ^ aded- 
que & ipfi BL. • .*• , \ 

COROLLARI U M< U. 

"jp Uncta aurerri. P j quibus exdem Con- 
*" choidis ordinatf occurrunt axi paral- 
lelis BC, funt ad curvamA Pp Hyperbo- 
\x Correlatam juxta defcriptionem_j 
datam in Httgcmanit cap. 8. ». 2. 
cum fic. B P arquahs furj- 
tangenti LG .. 

■ , , . . « uJa: : 

■" PRO- 



9* 

, pjr-.o PQsa.no xxi. 

STantihus prfmijfts ': t)ico, fpatium Conchoi- 
'JaleFAH, arcu AF , cuma AH , & 
xtrdinate portione f'H circttmfcriptum , duplum 
ejfe triltnei Hyperholici G B A , per tangentent 
CS, curtiam AB, & axis fegmentum AG 
ieierminati . 

CUrn linea FHfitubique$qualisBL,feu 
; .GjP j erit fpatiura Conchoidale A F H 
xquale portioni Correlatf GPAi fed ex 
dictis ad finem ttum. 2- Capitis 8. Hugenia- 
aornm portio illa correlatse dupla eft tri- 
linei G B A , ergo & fpatium A F H ejufde 
triiinei eft duplum . Quod erat &c. 

PROPOSITIO XXII. 

HTperholam Jimplicis ope TraBorii tjtta- 
jrare . . ! ii • ■ j 

SI« Hyperbolie portio V A Bquadranda, 
, vel^quod eddemredit, tnlineu GVAB, 
duabus fangentibus , & hyptrboli etir.v» 
V A.B comprehenfum £t in reaiiineuju 
...... fpa- 
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fpatium expedite eommutarKfum. Conci- 
piantur omnia in horizontaliplanojacer&, 
& fumpto funictilo D A , pondere, in ex- 
tremo A appoflto,quod fubie£him planum, 
premat, alterum extremum D fecus axem 
fecundum DRt/trahatur , quoufque funis 
D A tranfierit irida , & pondus A trahentis 
direftionem fequens fuerit perdudtum ina, 
fecans lineam GQ_fecundo axi parallelam 



ex femiaxe fecando Dk, feu D E in Ga 
jequabitur trilineo G V AB , quo propte- 
rea detraclo ex triangulo V G B , innotefcet 
Hyperbolicum fpatium V A B. 

bemmfiratio. Fums D A , feu da femper 
eft tangens curve tradtorie A « defcripte i 
pondere ejus dire£tionem ubivis fequente, 
igitur tum radius quadrantis D F, tum ra- 
mus Conchoidis E;H,eiit ubiqueparallelus 
tangenti a d rra&oriz [ lineae eaim sequa- 
Jes, intereafdem parallelas ad eafdem par- 
tes inclinarar, funt paricer paraHtlse } ita- 
quetum figura: R D A <reltcarrclatusqua- 
drans D A F N , tum ipfi OEA( ctoaa E O 
ixi fecundo p aratlcla , ex tenfifque a R , a 




quo- 
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quoufque ipfam fecent in O, T ) correla- 
tum elt fegmentum Conchoidale EAH; 
itaque per Cap. 8. n. 3. Hugetiianornm erit 
portio- OEAd ^qualis fegmento AGH,8t 
portio R'DA« xqualis ipfi AGF,reIiqu!i 
igitur reclangulumO EDR,quod fubE D 
xquali femiaxi fecundo, & fub DR, vel 
G a continetur , xquabitur trilineo A FH> 
fed hoc per pr&cedentem duplum eft trilinei 
AGB,- ideft scquatur trilineo VABG, 
ergo & diclum re&angulum huic ipfi Tri- 
Iineo Hyperbolico xqualeerit Quodfue- 
rat demonftrandum. 

COROLLARIUM. 
" i . • 
TT Inc manifeftum eft,ipfasGrfTraftorig 
A * axi parallelas proportionari triltneis 
Conchoidalibus J AFH,& Hyperbolicis G AB 
iibi correfpondentibus./ , . 

s q h 01 ro N. 

v 

/""\Bvium effirt eandem methodum aliis 
Conchoidum generibus ad aliarum-* 
Cor- 



Correlatariim figurarum dimenfianem ex- 
tendere fimili ratiocinia , fed cum verear^ 
ne ulcra fines mihi conftitutos hic Trafta- 
tus excurrat ,id Lectoribua meis pro nunc 
exequendum relinauam , quin & aliis 
cuns implicitus complura aliaad Cir- 
culi , & HyperboleTetragonifmutn 
pertinentia confulta omittam , 
propqfitatitulo fatis fuperquc H f 
fxcifse me ratus , quare hlc 
efto noftra? De Quadra-> ■". ■: , 
-■ ,-i )■'..,.,) t$rs Circuli ( & Hj- ' .»■.■:■■[ 
perboU Diflerta- 
tionis 



F I N I S. 
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De methodo , Curmas inmmeras , frsjentim, 
Parabolas , & Hyp&holas dtmtiendi- 
retftficandi } ncc ntat Generjek carun- 
dem cxprejfioKc aualytica fer. 
Seriem InfinitMa. '. 



wm 



Micorum votis morem ge- 
renshanc etiam qualem- 
cumque Meditatiuncula 
adjungo, licet ab Argu- 
mento hujus Iibri tantif- 
^SS per alienam , nifi in fpe- 
culationutn fimiljtudmc , ac defhonftran- 
di modo.praxedentibufr affinj^; connexio- 
nem nonnuJlam ynquiras; Etfi autem qug 
nunc dicenda eiynt.^pridern indicaverani 
in Epift. Geom. ad P. Thomam Ccvam Ht/ge- 
nianis adnexa num. 17. occafione re&ifica- 
tionis Cycloidis , quam hac ipfa methodo 
cxhibui , innuique id generatim circa in- 
nume- 
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numeras alias curvas inftitui poffe, vifum 
tamen fuit fpecialius doctrinam illam ap- 
phcare, & ad omnes Parabolas hk ex- 
tendere , ut facilius deinceps ,tum hanc, 
tum alias paiGm in noltris operibus 
occurrentes methodos promovere, 
ac particularibus exemplis illu- 
ftrare Tyrones addifcant ad 
Scientiae hujus omnium 
Nobiliffim^ , Jucun- 
diffimjque incre- 
.': - mentum. 



X f> 
i 

~? 



PRO- 
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FROPOSITIO UNICA 

Sig. 10. 

Slt curnja quflibet ADB , reclis IC A % 
8 BZ ad hafim C B perpendicnlartbus in- 
fercepta , &, ex qmhushbet ejus pttnclis D , d 
ailts DEH^ deb basi pariter normaltbus ^nec 
non tangentihus FDG } fdg inter extremas 
ferpendiculares terminatis^ ponatur ubilibet E H 
aqualts F G , b fqualis fg , e^uoufqne per fun— 
£ia H , b fic determinata tranfcat cur<va IHb i 
Dtco , fpatium cur<va IHh, reBifque I C , 
C B , B 8 comprebenfum xquart reRangulo bafis 
C B in curvam ADB: item , portionem quam- 
Ithet IHEC stquari reBwguloex eadem CB 
in correfpondentem arcum AD. 

T Ntelligatur curvac portio Dd indefinitfe 
■* parva , ut cum tangentis fua: portiun- 
cula Dd coincidere cenferi poffit,certeuc 
ab jequalitate propius abfint, quam pro 
qualibttaffignabili differentiai itaque,ob 
parallelas proportionaliter fecantes inter- 
ceptas F G , C B , erit illa ad hanc , ut D 4 
ad Ee , rettangulum igitur extremarum-» 
HfLe jquabitur redangulo roediarumCB 
. . G inD^; 
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in D d; Quod cum ubilibct contingat , ma- 
nifeftum eft, omnia re&angula, qux pec 
indefimtam fe&ionem bafis C B adfcribi 
poffunt fpatio h H l C B 8 ( cujufmodi unum 
eft b e E i) quKqueabipfodifferrepofTunt 
minori differentia qualibet data , prout 
pun&a D, d, feu E, e m infinitum proxi- 
miora accepta fuerint , exqualia eflfe rectan- 
gulo bafis C B in omnes curva: portiuncu- 
ks D</, atque ade6fpatium, curva IHi, 
re&ifque &c. ut propofuimus. 

COROLLARIUM I. 

SI punftum A fuerit vettex curva: ,& A Z 
ejus tangens parallela, ade6que xqua- 
lis bafi CB, utique & CI zquabitur CB, 
critque ICB4 quadratum , quod ad fpa- 
tium h H I C B 8 erit , ut bafis B C ad cur- 
vam ADB, reftangulumque ICER ad 
fpatiumcorrefpondens HICE erit, utCE, 
vel ordinata MD, ad arcum AD. Alias 
defcribatur quadratum ipfiusCB 5 qyodfit 
CB4 I, & eadem fequentur. 

CO- 
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COROLLARIUM II. 



QUoniam quadratum FG ad quadra- 
tum C B ( vel H E , feu N C quadra- 
tum ad quadratum E R vel CI ]eftutqua- 
dratum F D ad quadratum D M , erit divi- 
dendo [ pofita a C aequali CI ] re£tangu- 
lum «NI ad quadratum CI[feu differen- 
tia quadratorum H £ , R E ad REqua- 
dratum ] ut quadratum fubtangentis F M 
ad quadratum ordinatce MD , quod , ut 
rr.ox patebit, ad naturam curve^ IHh in 
fequentibus expedite determinanda aptif- 
fime conducere poteft. 

COROLLARIUM III. 

C Peciatim igitur fi ADB fuerit Circuli 
^ quadrans erit fpatium AHICB8 du- 
plum ipfius, & portio quivis I H E C du- 
pla feftoris correfpondentis C D A , re&an- 
gulaenim ex radio CB in curvam A DB, 
vel ejus arcum A D , quae fpatiis h H I C B S , 
& IHECrefpe6tivejequantur,dupla funt 
ex Archimede, vel cxCoroll. i. n$r* Prof, 
G ij 3 <S in 
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36. in Viviaiea Problemata totius quadran* 
tis , aut fectoris correfpondentis . 

COROLLARIUM IV. 

IN hac eadem hypothefi patet, ordinatam 
EH equari interceptx a centro,ettan- 
gente axis portioni GF, cdm fit enimFG 
ad CB,ut FDadDM ,feu ut FCadCD, 
ofa sequalitatem confequentium CB,CD, 
sequalia erunt & antecedentia FG, FC, 
ipfi autem FG a-qualis eft perconftru&io- 
nem E H. Quare &c. 

COROLLARIUM V. 

"VJ Otari etiam poteft, fpatium h H I C B 5 
*** ' tunc provenire idem cum fpatio fi- 
gura- quadrati conelatae , de quo in-Ht/gr- 
nianii cap. 8. num. 6. loquti futnus, nec ab 
illo differre, nifi varia linearum axi pa- 
rallelarum applicatione , ibi fcilicet k fin- 
gulis pertpherix pun&is pendentium , hlc 
directe ad correfpondentia bafis puncta^ 
ifcprefianiai j nam & refre- a» i» figara Iocq 
fit. 
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cit. txhihita e,quantur diitantiiscentri ab oc- 
curfu tangentis ciim axe , ut hk oiienfse 
funt EHzqualesFC. 

COROLLARIUM VI. 

SPatium IHNduplum eftcorrefpcnden- 
tis Tnlinei F D A , nam& reaangulum 
CEHN duplumeittnanguli FDCparem 
bafim intra eafdem parallelas habentis,& 
fpatium IHBC duplum eft, per coi-oll. 3. 
feaoris ADC, unde & refiduum I HN re- 
liqui FDA pariter dupSum. 

COROLLARIUM VII. 

T M6 que-curique efletcurva A D B , fi jus- 
■* ta Coroll. 4. alia curva I H k ita ilii ref- 
ponderet,ut femperordinara EH dTet ^qua-' 
lis FC diftantia: puncti fixi C ab occuriu 
tangentis cum axe, tum Corollarium Ilf. 
tum VI. locu haberent , nam du&isex in- 
definite proximo punfto d tangente rf/, & 
parallela ordinatg deh ,quomam F/ diffe- 
rentia ipfarum F C intsrceptarum incec 
G iij ' pua- 
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pun&um fixurn C, & occuifum tangentis, 
femper xqualis erit H 2, vel N » differentiae 
ordinataru E H ipfisCFaequalium ,re£tan- 
guium 11NH2 duplumerit trianguli seque. 
aiti F/D l quod ciim ubique eveniat, palam 
eft ,fpatium I HN duplum fore fpatii FDA, 
fed&duplum re&anguium CEHN triari- 
gtili .equalem baiim in eadem aititudine_* 
obtinentis C D F 5 itaque & fpatium I H E G 
duplum ent fpatii ADC. 

COROLLARIUM VIIL 

ATli curva A D B [ pofitis iis qu? iru 
-^* propofitione ] fuerit Paraboia qua- 
dratica , erit I Hb Hyperboia ordinaria , 
cujus tranfverfum latus at , reftum ver& 
tertia proportionalis poft «I, & parame- 
trum ejufdem paraboix, nam quia femper 
F M eft dupia A M , atque ut A M ad M D, 
ita hxc ad parametrum , duplicando ra- 
tiones, fumptoque multiplici primi antej 
cadeotis , & :eque fabmuitiplici fecundi 
confequenris, erit FMq adMDq. f idell 
fer Cenll. 2. redtangulumtf N I ad quadra- 
tum 
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tum IC) ut qusdratum MD, velNH ad 
quadratum femiparametri ,& permutando 
reftangulu aNI ad quadratum N H , ut 
quadrat,um I C ad quadratum femipara- 
metri , five ut al adtertiam proportiona- 
lem poft «I, & parametrum , que; eft no- 
ta proprietas Hyperbolse prxdiciis late- 
ribus defcnpte, per n, Cemcorum. 

COROLLARIUM IX. 

QU6d fi fupponatur effe ADB para- 
bola cubica ,eritcurva IHA Hyper- 
boloides, cujus ordinatarum quartse po- 
teftates, feu biquadrata, proportionentur 
lectanguiis «NI, nam tunc FM eft tripia, 
A M j atque ut hare ad MD , ita quadra- 
tum MD ad quadratum parametri, aded- 
que AM quadfatum ad quadratum M D, 
utbiquadratu MD ad biquadratu parame- 
tri , & FM q. ad M Dq. ( feu a N I ad I C q.) 
ut biquadratum M D vel N H ad nOna parte 
bicjuadrari parametri ; fimiliter , & conver- 
tendo oftendetUE IC q. ad an£, ut nont» 
pars biquadr. parametn ad biquadr. n b \ es 
G iff Kqu» 
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Squo jgitur re&angula aNlfitt propor- 
tionantur NH, nh biquadratis. 

COROLLARIUM X. 

TT Odern ratiociiiio oftendetur , curvas 
I H h femper effe Hyperboloides alio- 
rum graduum, quoties A DB fit aliquaj 
ex aliis infimtis parabolis, cujus ordina- 
tarum poteftates a quolibet exponente « 
denominat^ proportionentur abfcifiarum 
poteftatibus ab alio quolibet exponenje * 
indicatis, erk eniffi femper AMadMD, 

ut poteftas' ~ ■ ipilus M D ad fimilem_» 

psrametri poteftatem , adeoque A M qua- 
dratum ad quadratum MD, ut poteftas 

' — « — ipfius M D ad fimilem poteftatera 

parametri, cumque FMfitfemper" ipfius 

MA , erit F M quadratum ad quadratum 
MD ( nempe rettangulum a M I ad qua- 

dratum IC ) tit poteftas ~~ ipGus 
MD, 



Digitized by Google 



I°J 

MD, velNH,ad ~ Gmilis poteftatispa- 
rarnetri , adedque ordinatarum N H po- 

teftates —^— iplls reftangulis «Nlpro- 

portionales fimili ratione demonftrabun- 
tur ;quod eft, curvam I H h effe aliquamex 
infinitis Hyperboloidibus ad diametrumj 
I C comparatis. 

COROLLARIUM XI. 

■^TOtatu dignum eft,Hyperboloides ejuf- 
** ^ modi fpatium abfolute quadrabilc 
aliquando comprehendere , &tum Curvas 
Parabolicas iis refpondentes efle abfolute 
rectificabiles; certe in parabola cubica fe- 
cundi ordinisj ubi m valet 3 , « valet 2 

unde' n " " valet *~^~", ideft xquiva- 

Jet unitati , reclangula a N 1 5 feu differen- 
tix quadratorum HE , RE, eruntin ra- 
tione fimplicium Imearum NH, feu IR, 
ide6que curva \hH ( concavitate versus 
CB obverfa jeritportio qua:dam Parabol^ 
quadratice, per- otdinatam IC a vertice^ 
ob- 
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•btruncatacj ex natiffima hujus parabol* 
natura . 

COROLLARIVM XII. 

PAriter ubi ordinataru Parabolx ADB 
quintx poteftates correfponderent bi- 
pLadratis , feu quartis poteftatibus abfcif- 
iarfl , vaior exponentis ordinatje ad Hy- 
perboloide N H cffet J£Z? , ldeftZ : quod 

4 2 
indicat reflangula *NI fore in fubdu- 
plicata ratione ordinatarum NHsquod 
genus Hyperbola: jam ad menfuram vo- 
cavit Illuftris Geometra Stephanus De 
Angelis altera parte fui De Infinitis Spi- 
ralibus Inverfis , Infimtifque Hyperbolis 
Libelli Schol. 3. Fropofitionis 3. oftendens 
re&angulum N IR H effead fparium 1 H N, 
ut quadraium NA ad J quadrati NI, 
J 

cum J, quadrati a I, & cum re&angulo 
3 

CIN (quod confonat dirnenfioni mox cx 
»]iisprincipiisafferendas*SV&)/. i.txtmfd. 2.) 

quare 
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*jiiare &ejufmodi parabola revtificationem 
admittet. 

COROLLARIUM XIII. 

T M6 generatim enunciari poteft,quoties 
■* dupladifferchtia exponentium *» j» me- 
titur ipfum », verbi caufa per numerurrLj. 
f$ femper eurvam parabolicam ADB re- 
ftificari poffe, erit enim im — ln J, 

t: 

adedque re&anguia a N I in ratione erunt 
tamfubmuitiplicata ordinataru N H,quam 
fubmultiplex J, umtatis, ipf^que ordina- 

■ r . ' - ■ - 

tx propomonales erunt recrangulorum il- 
lorum poteftatibus ab exponentep mdica- 
tis, unde fingula membra poteftatis ejuf- 
modi re&angulorum du£ta in axem curvg 
NI, &divifa per numerum dimenfionum 
ejufdem N I fingulis membris prjdi&is com- 
petentem , exhibebunt notam quantitatem 
re&is dumtaxat lineis definitam, qu£ ad 
fpatium I H N datam prorfus rationem ha- 
bebit; Id quod femper contingere patet„ 
quum 



quumweft numerusimpar , &» parprexi- 
mb minor , ut in duobus prjcedentibus 
Coroliariis . , 1 

i < 

SCHOLION I. 

TD Es clarior fiet exemplis analytice ex-* 
^*- pofitis in hunc modum . Sit IC~<j, 
IN x , H H—y> quoniam ergo zax ixx 

proportionatur y f y fumi poterit velut 
ipfi aEquaIis(fi nempe hicrriultiplicari, aut 
dividi intelligatur perconftantemaliquam 
quantitatem unitatis locoftimptam ,utdi- 
menfiones fuppleat ) unde & seque elevan- 

f j 

do utrumque terminum , erit zax t xx 
zzy, fpatnque IHN elementum jy-& =1 j 

? 1 

zax-fxx dx y que- eft quantitas facilfc 
integiabilis , du&is lingulis membris( loco 
differentialis dx) in x ,ac perexponentem 
ipfius x unoquoque divifo. 

Bxempiaml. In cafu corollarii i i.pzz r, 
itnqueydx 3 zaxdx txxdx , cujus integra. 

< le 

X 

—V. 
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Ie axxtZ* ^quabit valorem fpatii IHN. 

Exempfamll. Incafucorollani ji.psi, 
itaqueji^ ^qaaxxdx-fqaxi dx r x* dx 3 

cujus integrale eft * aa ~ t «x* t - * 

fpatioIHN. 

Exemplum III. Si exponentes parabole; 
fintj m w 7, « pi tf j erit *"* " 1W ~ J, s 

unde p £5 3 ; itaque ydx ~ 6 ai xi dx f 
lzaax* /r J + 6 ax^ dx\ x 6 dx 3 cujus in- 

tegrale - 2 - f j— T ^ * T — — 

s fpatio IHN. 

Et fic in aliis pari progreflu. 

SCHOLION II, 

"COdem ratiocinio infinicarumHyperbo-. 

larum. inter afytnptotos pofitarum di- 
menfionem reduces ad infiniras Hyperbo- 
loides iis , quas fupra confideravimus jre- 
ciprocas, nernpe quarum ordinatarum N H, 
n b poteflates quglibct refpondeant rcc> 
■ . ' .i pr»cc 
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proce re&angulis <*«I, rfNI, quibus ma-, 
nifeftum eftafymptotos futuras re&as I4, 
I N, obfervabifque exponentem 'poteftatcm 
in ordinatis ad has Hyperboloides predi- 
£tis re&angulis reciprocarum efle fra&io- 
nem **** inqua fcilicet duplum aggre- 
n 

gatum exponentium coordinatarum ad 
afymptotos hyperbolx datx denominatur 
per exponentem diftanti^ ordinatx a cen- 
tro, ut fimili calculo repetito conftarc-- 
poflet ,nifi jam pigeret antiqua veftigia ite- 
rum premere , nulla fpe id Hyperboloidu 1 
genus aliquod faltem quadrand: nuncpre_- 
lucente , ac laboris afperitatem aUeviante. 

SCHOLION III. 

ITaque confultius erit ad feriem infini- 
tam Curvac longitudinem revocare-., 
eritque Curva quxhbet ( cujus.axis cs x t 
. ordinata ^_y, fubtangens ?a / ) xqualis inte- 

grali hujus f 

' • xt 8*3 48/1 

&c. contimiaricue nt in Bngenianis f»g- 117. 

que. 



Oigirized by GoOgle 



qux quidem, determinata relatione curvx 
naturam exprimente,five ipfius t valorc, 
in terminis ab ipfo^ integre affeclis ,inte- 
grari poterit. Exemplo ftt Logarithmica, 
cu jus fubtangens eade femper conftans Iinea 
eft, quseprounitateufurpata dabit integra- 

tamferiem cs x^JZ^Jt &c.= longi- 
4 }» <# 

tudiniCurve- ipfis x &jicorrefpondentis . 

Qudd fi infinitarum parabolarura para- 
meterfit _=: 1 ,aut quadrati fpatioafym- 
ptotico in quavis ex infinitis hyperbolis in* 
fcripti fimiliter s 1, equatione curve_ natura 
cxprimente y m ~ x ( ubi per m quemlibet 
numerum fignifico,pofitivum,aut negati- 
vum , integrum , fra&umue, ut libuerit ) 
fubtangens erit pcrpetnd ss mf $ itaque 
Parabchcse , aut Hyperbolics: cujuslibec 
Curva: Iongitudo,five integrale primj fe* 
— 1 

riei evadet s3 x 

t ; - 1 

' ~ — — — — &c. 
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Vel etiam eadem infinitarum parabola« 
rum , & hyperbolarum longitudo , ut du- 
dum pr_liitimus , reducetur commodead* 

fequentem feriem y 1 ~ 'i^E\- 

2 . 4 . 4 oa ~3 2 . 4 . 6 . 6m — J 

2.4.6.8.8»,-^ 2.4.6.8. 10. ~™ _ 9 
&c. ubi puncla numeris inferta multipli- 
cationem cx more fignifkant ; ita ut in_ 
Apolloniana Parabola , ubi m z , Cur- 
vafitjpt^s ~^y s Mjf^-ij* rj^f&c. 

3 * 7 9 » 
unde progrediendo quantumvis acuratam 
Curvac longitudinem determinare licebit, 
acceptis rectarum proportionaiium y,y* , 
_ys , j(7 &c. partibusfupraexpreflis perfub- 
ftitutionem" valoris ipfius m ex generali 
ferie dedu&i6. 

Quod quidem Theorema cfim fuperiori 
antio Egregio Juveni Gabneli Manfredio 
ex more communicaffem , Is & ad editio- 
i ' nem 



Digitized by Google 



nem me perhumaniter eft cohortatus , & 
eleganti demonftratione dignatus e(t con- 
firmare , Wo&iflimaque animadverfione , 
imd&nobiliorum Veritatum acceflipne il- 
Juftrare , cujus Epiftolae fragmentum ad fi- 
dem iis, quse disi, conciliandatn produ- 
cere non verebor, fmgularem ejus mentis 
profunditatem , & in res meas humanita- 
tem altero hoc fpecimine teftaturus , quam- 
quam utriufque veftigiis aliquot , ne ilii , 
mihique crearent invidiam 3 confulta re- 
feftis. 

EX ALTERA EPISTOLA 

: .. .. V. CL. GA rfRIELIS MANFREDII 

Ad Auctorem fcripta Bonon. 8. Augufti 
— - - ' I 7-0 2. 
. . . Tranfeo nunc ad fubtiliffimu illud Tbeorema 
tuum^uodmibi jummo bonore comunicare digna- 
tusfutfii . Ego fyncere fateor y & fertb boc tibi 
maxtma cum Iftttia profiteor , quod ex meltori- 
f«lt.y, & maxime utilibus tottus Gsometris 
mdbuc inventis Jit cenfendum--- SaneUeritate 
«jus tomftrta, & Vtilttate s qua multa efl ( 
i. H opime 



114 1 
optime perfpc&a^ Tibi Uir Carijfime Do~ 
tltfime , omni ojficiorum debito dcvintlum me 
Ugmfco , qubd mt pra cfteris boe diftintlionit 
gradu digneris , quo aiiquid mibi gloriofius 
contingere pojfe mn credam , ut fiquidem Tbe- 
orematis bujus Nobilijfimi , ciim Lanjdei «t- 
omnium ore audivero ( quod tuttc acctdet , cmta 
Vublico illud impertitus fuerit , ut autem citi 
citim impertiaris enixe fupplico ] illos me pr*~ 
ee f'f e y & f j us Pondus antc cstcrot agmrvijle 
fojfim gloriari . 

Tali autem ratiocinio Tuum hoc Im/mtttm 
confirmo , Ejlo aquatio y m =r, x , ttnde 
my m ~< dy=i dx , & cttrvae slementmnu 

dy^i t m m y ~ * ftf porrb Kifmmy" 11 -* j 

tmmy im -* M m* y* m - 4 

"Vri " .,4. «.»■•,"?•; 

x . 4 . 6 , * , jo \ 1 :-z .\ ■* ' > 

mdices txtt&hit ) jwarr ipfius .C#ru£ dwmh 
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um mt l<rh, dy t mmy^dy _ 
— m4y4 m -4dy f ^m* y 6n,, - < dy 
j.jm 8 y 8m - 8 dy f j.5.7m ,0 y 10rn - ,o dy 

. " • '■ i. 4.'<5 .8 ] .1.4 . 6. 8. to 
<^c. «rj«j integrale, nempe *ffa wv& y m zz X 
- f mmy im - 1 m+y4 in -i 
longttudo^ erit y — — ; — ^ — 

t 3 m 6 y tf,tl ~ 5 — . 3 , ;m 8m -'' 



t . 4 . < . 6 m - j 

t 3.5-7"T°y' om ~ 



l . 4 . fi . 8 , 10 , ia m — f 

(7m/<r , ad hoc ut tua Analyfis naleat t 
debere tantum quantitates mmy Mn ~ l , aut 
altas , y*w earum loco debeas ex cur<V£ natura 
fuhflituere , talet ejfe^ut omnes earum potejta- 
tes in dy duBe fint integrahiles . Debent igi. 
tur wvx^inquibus uttlis ejfe potefitua feries, 
fereejfeexus, in quibus indeterminatarutru 
ttherutra x fola snam aquationis partem con, 
Jlituere fotejl 5 reliqua squationis farte ex 
quotnis terminis interim compofita y in quorum 
fingulis altera jndeterminata ad qnam-vis 
u, Hij " tefta- 
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tejiatem elevata inveniater , «a/k isfufer ra- 
dicalt ftgno , indeterminata ivgrtdiatur , 

partem illam &quationts impiicante 3 nec wlh 
infufsr denominatore , ^em indeterminata ta- 
dem iagrediatur 3 eandem squationis partem* 
ajficiente; Talis ejfet curva , **/*/ aquatiofo- 
ret s =3 t cy" t yP t a yq drV . 
f" 

exponentibus m, n , p (W. denotantihus quof- 
cvis ntt;nerospofiti'vos 3 veinegatin>os 3 integros 3 
nfei fraBos 3 rationahs 3 njel furdos &c. Quaiet 
quidem curvas omnes quadrabilia fpatia contt- 
nere repereram . Si entm cur-vs alicujus aqua- 
tio talis fit , qualem modb expofui , x =3 
by" f cy &c. y- e indetermtnata x 

arit tantitm per progrejfionem arithmsticam di- 
tvidendm , f*/*f progreffionis termini fint ref- 
fetlive ni , n , p ,q &c. finguli unitate autii , 
& talisrite hfiitute diuifionis qmtiss erit per 
y maitiplicandus 3 eritque proiucium fpatium, 
quod axe \ axefiqttidemfuper quo ipftt y ajfu- 
jnuntur ) curva , & ipfa s conttnetur &c. 

Mand diffictliits etiam iwvenies 3 omnes tales 
enrvis^ quas quairabiii» fpatia tmtimre con\ 

tiufi- 
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clitftmHs^fifiifer axem rotentur, fuper qm ipff x 
djfwmitMnr y felida efficete faaiiter ad cylmdros 
ejufdem bajfs, & altitudinis teducibtita , &c. 

Ha6teritfs Vir Do&iffirnus ^ cujus elegans 
GeneraliUtn QuadtaiuraruriiTbeorema fic 
viciffinl ]Jb«analyticeoftendere. QtKmia 

eletiidfitu fcilie« fpatii ,quod Acutiffiraus 
Juvehis c6fiderat, 

eujus integtale,> nempe ipfum fpatium prac 

utipfe pronuriciavif , ejufquecomplemen- 
tum xquabi tur eideriVfeYier ^ fingulis prius 
terminis per luos expoiierites w,h, p &c.du- 
-$is, riam eiementu tunc e&jdx, at differe.i- 
_ tiando prtiriSjquatione curvf conftitutiva 

prodit^s «Ar-:¥« c f^¥t3 f -'^. 

jiiufo. ihferaie «*>*'-' f»r » ' t?/'* 
H l!) Quod 
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Qyod attinet ad folida ab his fpatiis, 
qua parte ad axem x fpectant, revolutis 
progenita , animadvertendum eft, ratia- 
nem folidi ex cujufvis figurae rotationej 
refultantis ad cylindrum ejufdem bafis, & 
altitudinis , eandem efTe cum rattone furrj- 
masexommhus quadratisordinatarum fi- 
gurg genitricis ad fummam ex totidem_> 
quadratis iinearum ukimarbafi aequahum, 
utmethodoindivifibilium docemur; por- 
rd fumma exomnuim ordinatarum y qua- 
■dratis refpe&u axis x e&iwdx.^ five, pro 
dx fubftituto ejus valore fUpra invento, 

integtale fraflionis "b" u 

t T ■"> 

hoceftferiesfLL— &c. fumma- 

»/♦»/ »/♦•'/ 
ver6 ex totidem quadratis ipfi » stquali- 

bJseft^.five *r''tV'&c, ^ 

que adcyliridros ejufdem baffs,& attitiw 
dinisfacile reducentur h,aec folichi. - 

Hinc ex hac ratione folidorum auferen- 
do rationetrt , fupra expofitam , fpatiicur- 
vihnei fohdumgenerantisadre&anguriHn 
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y'x , qiio cylindrus producitur,proditra- 
tio diftantia: ab axe centri gravitatis ejuf- 
dem fpatii curvilinei ad femiffem ordina- 
tx y , per quam diftat centrum gravitatis 
di&i re&aiiguli ab eodem axe. 

Subtangens cujuslibet es talibus curvis, 
in. axC k determinata ^ femper cric 
mby^mf &c, conftat f ubftitutova _ 
f 

Iore ipfius dx in generali fubrangentisex- 
preffione fubnormalis ver6 in eodem 

' *f _f 

axe accepta =3 m y^ - t f nc y - » &c _ 

quippe qux cum fubtangente contineat 
reftangulum : eademque methodo 

infinita; alie quzftiories , ejnfmodi curva- 
rum gerius concernentes , facillimam de- 
terminationem fufcipiunt , imo crepundia. 
funt he_c nobiliflime; recentiorum analySs, 
cujus praftantiam velexhocunofpecimi- 
ne fatis intelligerepoflbmus,ejufque[im- 
rriense quantum ! ] protenfam utilitatem 
admirari ; Nam de Infinitis Parabolis 
quot libros ab Acutiflimis Geometrisexa- 
ratos habemus? Jam iilac faris miniraam 
H iv infi- 
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??I 

quantitatibus utcunque implicatos , elici 
pofsuntexprefljoncsdiftariim dimenfionu 
cx unaJiacClarifs. Juvenis animadverfio- 
ne, quippeeo fine rerminorum numerus 
in altera aequationis parte indeterminatus 
relinquitur , utquotquisvolueritoportu- 
ne refpondeant, ibique fiftere , aut ultrk 
promoveri , ubi , & quoufque opus fuerit, 
yaleamus ; Nec enim ha; feries infinitae fem- 
per fu,nt(quamqu_m & tales efse tril ve- 
tat ] fed plerumque fgmet determinSt prp 
varia curvarum natura , ut diclum eft , ab- 
folutamque fpatiorum , & fotidorum di- 
menfionem renunciant , 

SCHOLION IV. 

DEnique monendus es,Mi Lec~tor,quid- 
quid in Propofitione hac ,& Cprol- 
lariis eidem adnexis, illatum eft circa re-ti- 
ficationem curvarum reda£tam ad fpatii, 
per tangentium F G ordinationefn prove- 
nientis ,dimenfionem ,potuifsealiisrnodis 
obtineri, exempli caufa ponendo ipfas E FJ 
Squales portionibus reaarum adcurva iti 
P normaliumjpei duas A 2, C B paralle^ 
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intetceptis, nam &fpatiu hinc prbvemehs 
8 B C I H h gquarctur re&angulo ipfius C A 
incurv. m AD B ,& portioqusEvisHlCE' 

- re6tanguIo ejufdem A C in correfpbhden- 
tern arcum AD, nec differt demonftratio 
ab ea, quam dedimus in Propofitione. 

Aut genefalius, fi flatcohftans qhaelibefc 
lihea ,putaCa ,ad E H , utbrdinata MD 
ad tangentem D F, vel ut fubnorrnalis M C 
ad normalem CD, vel lh alia iquivalen- 
ti ratiohe funcVionum oirva: ad piihc"tum 

-DfpeSantium, fpatium hinc proveniens 
erlt femper xquale reclangulo illius afsum- 
pte- conftantiis Ca in curvam A D B , & 
portionesejusz: re&angulis ejufdem con- 
«antis in arcum fibi competenteintcenim 
alia latione juthmUs in pre^ced. afsumi E H 
r3 tangentiu , vel normaliu partibus , inter 
parallelas AC, BZ, aut CB, AZ interceptis, 
nifi ut coftarts liriea CB,veI CA efset ad EH 
in didra ratione, ideft ut elemehtu ordinare. 
^O,veUE,adeiement0 curva; 1 D#,uride 
acqualitas rectangulorti infinite parvorum 
proveniebat, redigens curve. re&ificatiohi 
admenfurafpatiiexordinatis EH prove- 
nientis , AD- 
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ADDENDA, NOT ANP A, 

1N prop. 4. etiamfi I k non efset ipfis H L, 
G K normalis, & eciamfi pro fem icirculo 
fupponereturquevisalia figura IHk,& pro 
quadranteBI.ff fubttitueretur figura orca 
ex ramis I M proportione mediis inter in- 
clinatas 1 G,& interceptasl H, mod6 apli- 
catxGD ipfilK parallelx xquales etiam- 
num forent abfciflis I L jefset fpatium figu- 
racKMBI fubduplu totiusDQJkG, &qu$- 
vis porrio MIT fubdupla partis correfpon- 
dentis DSVG ; Indefinite enim fecta G K in 
partes sequajes minimie G^dudtaque I mg t 
crir triangulu G Ijfad ftnjile circumfcript& 
fpatio kMI ( quod firige efse m I S^utg I ad 
tertiam prop-lem I h , live. qt K I ad I / , vel 
tigadgd, aututparal mum»£Gad dgG 
circumfciiptu fpatio D 4 S V G , & perrou- 
tando , ut tr-lum G lg ad paral-mum xg G 
[ ideft femper in fubdupla rationej ita m I S 
ad^Q;Quare&c. inr tj 

Rotatis etiam NIKG.DQIKG circa KO, erit cylindn» 
ad folidum , uttriangulumGIK ad fpatinm HFKI ; fem- 
perenim tri-lum Glg adfiritirea.djaccns latcri I H ,quod 
infcnberetur figutsHTl I eft ut quadratum G I ad qua- 
dtatumHIj vsl ut circutas progenittis ex radioNG 
ad cic- 
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ad circutum ridioBG, Ifvcutcylindru» exp»tal-mo Nj 
adrjrtindrumfoliilo.nfcrFptumeJc paral mo0Gj,exi- 
fl:nlibus tam triangtiiis G Ig , qu^m cylindris N^invice 
etqualibu» . Kem , fi placet , ai Veterum normam exigiro, 
ego gcneraliorero Vc"tatum harum fontem indicaffe con. 
conrcntus , exhaurire non cuio. 

Ite Coroll. II, & III, ftrmS generatim vcri6(antur,ma- 
oet enim illorum reftangiiterum DP# , -Si I K in H L 
xqualitas , & rotundi folidi circa afymptoton cum dnplj- 
ciannulo ck fignra K H Icirca ipfajNI K G. 

V-rum longe rnajoris momeoti eft edita jam emenda- 
re , quam ampliare. Nihil dico de innumeris preli vi- 
tiis orthographnm depra antibus , ut pbyhfopbi», fecijfi^ 
grtvitMtii , ftritri , & id genui aliis , qux ur fenfunij 
non turbant , ita venuni facile adrriittcnt, fed dc fe- 
«jue" tibas , in quibui periWutatio , vel omiflio htttrt- 
rum Lectorum menti tencbras otTundcrc poteft , quequc 
ideo aate Uftionern corrigi cupio, ut pag. 14, «*•.'*. 
Iiabetur Atmrmm pro tritim ; pag, n. I ij, PRproPR; 

£ag, 1.8, I, U H Lpro O P hM M< I. J. & 7..LI pro 
l, |in. 1», CG pro X G ; pag. jfj. »8. M V pro 
MT; p. it. I ti, *4<K j» -pro 64K %bi p. $4,1, nlt. 
EG A pt» BOA ; pag. j8. 1.. Blt.CiproC D; pag Jo. 
!. 16. QP£ADO pro OF6ADO ; pag. 66. I. 14, mSrt 
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NOS D. DAMASCENUS DE MUTUS 

Abhas SS, Hippoliti , & laurentii de 
Fwventia , & totius Camaldu- 
lenjis Ordinis Generalis, 

CUm opus infcriptum Quadratura Cir-. 
ctili^ & Hyperbok&c, P, D. Guidonis 
Grandi in Pifano Atheneo Le£roris ,& no- 
&tx Congregationis Monachi , aliquot es 
eadem Congregatione S.Th, Magiftri,qui- 
bus id comrmflum Fuit, recognoverint , & 
in lueem edt pofle probavennt, faculta- 
tem Facimus, tit Typis rnandetur , iis, 
ad quos/pectat, videbitur.Datum Faven- 
tiac ex noftro Monaft, SS, Hippol, & Laur, 
die 8. Aprifis 1703, - 1 • / - 
P. Pmajcen»sde Mvtw AbbasGener.CamaU, 

i>, Mm*s Faiir Ftrreri Cancell, 

Imprimatur. Annibal de Lanfranchis 
Chicchulj Can. & Vic.Gener. 

Imprim. Cancell.S. 0£f. Pifaruin. 



Digitized by Google 



>y Googfe 



Digitized by Google 



Digitized by Google - 



Digitized by Google 



Digitized by Google J 




Digitized by Google 



Digitized by Googlej- 



